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LOI CAM ON

T6i xin bay to 1ong biét on sau sic t6i TS Trinh Thanh Hai, ngudi thay
d3 tan tinh hudng dan, giup d& toi trong sudt qua trinh hoc tap, nghién ctru va
hoan thanh luan van.

Tbi xin tran trong cam on cac thiy gido, co gido khoa Toan, khoa
Sau Pai hoc - Truong Pai hoc Su pham - Pai hoc Thai Nguyén da dong
g6p nhiéu y kién quy bau gitp d& toi trong qua trinh nghién ciru, hoan
thanh luan van.

To1 xin chan thanh cam on cac truong THPT trén dia ban tinh Thai
Nguyén, cac déng chi, dong nghiép da tao diéu kién giup d& toi hoan thanh
luan van nay.

Do ban than con nhiéu han ché nén luan vin khong tranh khoi nhiing
thiéu sot, toi rat mong nhan dugc nhimg ¥ kién dong gdp ctia cac thay cd gido va
cac ban.

Toi xin chan thanh cam on !

Théai Nguyén, ngay 25 thang 09 nam 2009

Hoc vién

Bui Linh Phuong
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MO PAU
1. Ly do chon @@ tai

Toan hoc 1a mén hoc cé vai trd rat quan trong trong chuong trinh THPT,
nd gitip cho hoc sinh phat trién cac ning lyc va phdm chét tri tué, rén luyén
cho hoc sinh 6c¢ tu duy triru twgng, tu duy chinh xac, hop 16gic, phuong phap
khoa hoc trong suy luan, trong hoc tap. Nhung né ciing la mot mén hoc mang
tinh triru tvong cao, kha kho khan. Nhiém vu ctia nguoi giao vién ding trén
buc giang 1 phai lam thé nao dé gid giang cta minh thém sinh dong, thu
hat dugc su cha ¥, tao dugc nhu cau kham pha tri thirc cta hoc sinh. Pé gop
phan thuc hién duoc diéu do, khi day hoc dén timg van dé cu thé, gido vién co
thé danh mot vai phut dé gidi thiéu vé lich st ctia vin dé va cac nha toan hoc
c6 lién quan dén van dé do.

Trong chuong trinh Toan THPT, SGK toan d3 gidi thiéu so qua vé céc
nha toan hoc va mot vai kién thic vé lich sir toan co lién quan dén nhitng noi
dung bai hoc.

Tuy nhién, thyc trang day hoc toan & truong THPT hién nay cho thay cac
gido vién it quan tam dén vin dé nay vi céc ly do:

- Thoi gian mdt tiét hoc han ché.

- Kién thirc ctia gido vién THPT vé van dé nay con han ché, cac thay co gido
chua c6 co hoi dé tiép can va nghién ctru hay tim hiéu vé van dé nay mac du nd rat
quan trong dbi voi nhitng ngudi hoc toan, day toan va nghién ctru toan.

Nhu vy, viéc tim hiéu nhitng kién thitc vé lich st toan néi chung, vé
kién thic lich sir toan lién quan truc tiép dén chuong trinh todn THPT noi
riéng 1a rat can thiét . Hon nita, viéc tim toi bién phap dé truyén thy nhirng
kién thire lich sir toan dén hoc sinh cling la mot van dé rat tha vi va quan
trong ddi voi mdi ngudi gido vién. Mit khac, hién nay tai liéu vé lich sir toan

con it va cling chua c¢6 nhi€u hoc vién cao hoc di sau tim hiéu linh vuc nay.
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V&1 mong muén 13 xac dinh dugc mot sb kién thire vé lich sir toan hoc
lién quan dén chuong trinh toan THPT va mot s6 bién phap dé cung cap kién
thitc nay cho hoc sinh THPT nhdm gép mot phan nhé bé vao viéc dbéi méi
PPDH, nang cao cht lugng dao tao bd mon toan & trudng THPT, chdng toi
Iwra chon d¢é tai nghién ctru: “Bign phdp néng cao hi¢u qud viéc trang bi lich
su todn trong day hoc mon todan o truong THPT ” .

2. Muc dich nghién ciru

- Tim hiéu co s6 1y luan va thyc tién vé day hoc cac tri thuce lich sir toan &
truong THPT.

- Pé xuit nhiing bi€n phap nang cao hi€u qua vi¢c day hoc tri thuce lich st
toan trong day hoc mén toan ¢ trudng THPT, nham phat huy tinh tich cuc
trong hoc tap, khoi day 1ong ham mé hiéu biét ctia hoc sinh, gop phan ning
cao chat luong day hoc moén toan ¢ trudng THPT.

3. Nhiém vu nghién ciru
- Xac dinh vai tro cua tri thure lich st toan trong day hoc toan ¢ truong THPT.

- Xac dinh duoc nhitng tri thirc vé lich sir toan 1ién quan dén chuong trinh
toan THPT.

- Chi ra dugc mot sd bién phap truyén thu kién thirc vé lich s toan trong
day hoc toan ¢ truong THPT.

4. Gia thuyét khoa hoc

Néu xac dinh dugc nhitng kién thtrc vé lich st toan lién quan tryuc tiép dén
chuong trinh toan THPT va tim duoc cac bién phap dé truyén thu nhiing tri
thirc nay dén HS thi s& gop phan d6i méi PPDH, nang cao chét luong day hoc
toan ¢ truong THPT.

5. Phuong phap nghién ctru

a) Nghién ctru tai liéu

- Nghién ciru ndi dung, chuong trinh SGK toan THPT. Lich st cac van dé
va cac nha toan hoc dugc gidi thiéu trong SGK Toan THPT.
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- Tim hiéu tai liéu vé lich st toan hoc va cac nha toan hoc c¢6 lién quan dén
SGK toan THPT.
b) Quan sat diéu tra
- Piéu tra, tim hiéu tinh hinh thyc tién giang day cac yéu t6 cua lich st
toan ¢ truong THPT.

- Dung phiéu diéu tra danh gi4 tinh hiéu qua cta dé tai thong qua y kién
danh gia ctia gido vién va phiéu trung cau y kién ctia hoc sinh .

- Tham khao ¥ kién dong nghiép, hoc sinh vé vai trd ciia lich sir toan hoc
va cac nha todn hoc trong day hoc toan.

) Thuc nghiém sw pham:

- Thyuc nghiém t6 churc hoat dong ngoai khoa, tro choi, thi tim hiéu vé lich
sur todn va cac nha toan hoc cho hoc sinh trong truong

- Thuc nghi¢m céac gio day c6 tich hop mot sb kién thuc vé lich st toan
hay hinh anh cia mot sb6 nha toan hoc.

- X 1y két qua dé dua ra két luan su pham.

- Gi6i han pham vi: Thuc nghiém su pham tai truong THPT Thai Nguyén,
truong THPT Duong Tu Minh - thanh phd Thai Nguyén, truong THPT Pai
Tur va trudong THPT Binh Yén - Dinh Hoéa.

6. Cau tric luin vin

Ngoai cac phan mo dau, két luan, ludn van gom ba chuong:

Chuong 1: Co so li luan, thuc tién va nhirng tri thire lich st toan lién

quan truc tiép v6i chuong trinh, SGK toan THPT.

Chuong 2: Mot sd bién phap trang bi kién thiic lich sir toan trong day

hoc moén toan ¢ truong THPT.

Chuong 3: Thyc nghi€ém su pham.
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Chuong 1
CO SO LY LUAN, THUC TIEN VA NHUNG TRI THUC
LICH SU TOAN CO LIEN QUAN TRUC TIEP VOI
CHUONG TRINH, SGK TOAN THPT

1.1. Cac dinh hwéng ddi méi phwong phap day hoc mon toan
Luat gido duc nudec Cong hoa Xa hdi Chu nghia Viét Nam da quy dinh :
“Phuong phéap gido duc phai phat huy tinh tich cuc, tu giac, chu dong, tu

duy sang tao cuia nguoi hoc; boi dudng nang luc tu hoc, long say mé hoc tap

va y chi vuon 1€n ” (Luat gido duc 2005, chuong I, diéu 4).

“Phuong phéap gido duc phd thong phai phat huy tinh tich cuc, tu gic,
chu dong, tu duy sang tao cua hoc sinh; phu hop véi dic diém cua ting 16p
hoc, mén hoc; boi dudng phuong phap tu hoc, rén luyén k¥ nang van dung
kién thirc vao thuc tién; tac dong dén tinh cam, dem lai niém vui, htng thi
hoc tap cua hoc sinh ” (Luat gido duc 2005, chuong I, diéu 24).

Xuét phat tir muc ti€u chung ctia nha truong Viét Nam, tur dac diém, vai
tro, vi tri va y nghia cua moén toéan, viéc day hoc mon toan cd cac muc ti€u
chung sau day [2]:

* Cung cip cho HS nhiing kién thtrc, ki ndng, phuong phap toan hoc phd
thong co ban, thiét thuce;

* Gop phﬁn quan trong vao vi¢c phat trién nang luc, tri tu¢, hinh thanh
kha nang suy luan dac trung cia toan hoc can thiét cho cudc séng;

* Gop phan hinh thanh va phat trién cac pham chat, phong cach lao dong
khoa hoc, biét hop tac lao dong, c6 y chi va théi quen tu hoc thuong xuyén;

* Tao co s& dé HS tiép tuc hoc dai hoc, cao dang, trung hoc chuyén
nghiép, hoc nghé hoac di vao cudc séng lao dong theo dinh huéng phan ban:

ban Khoa hoc Tu nhién va ban Khoa hoc X3a hdi va Nhan van.
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bé dat duoc nhirng muc ti€u do thi nén giao duc nudc ta can phai ddi
moi phuong phap. Cong cude ddi mdi nay dé ra nhitng yéu cdu méi ddi véi
hé thdng gido duc, diéu d6 doi hoi ching ta, ciing voi nhirng thay d6i vé noi
dung, can c6 nhitng d6i mdi cin ban vé PPDH.

Cac dinh hudng d6i méi PPDH dugc thé hién qua 6 ham y sau day dic
trung cho PPDH hién dai [2]:

1. Xac lap vi tri chu thé cua nguoi hoc, dam bao tinh tu giac, tich cuc chu
dong va sang tao cua hoat dong hoc tap dugc thé hién doc 1ap hoac trong giao luu.

2. Tri thire dugc cai dit trong nhitng tinh hudng c6 dung ¥ su pham.

3. Day viéc hoc, day tu hoc thong qua toan by qua trinh day hoc.

4. Ty tao va khai thac nhitng phuong tién day hoc dé tiép ndi va gia ting
stc manh ctia con nguoi.

5. Tao mién lac quan hoc tap dua trén lao dong va thanh qua ctia ban
than nguoi hoc.

6. Xac dinh vai trd méi ctia nguoi thdy véi tu cach nguoi thiét ké, uy
thac, diéu khién va thé ché hoa.

Liy “Hoc” 1am trung tam thay vi iy “Day” lam trung tam: Trong phuong
phap t6 chirc, nguoi hoc - ddi twgng cua hoat dong “Day”, dong thoi 14 chu thé
cua hoat dong “Hoc” duogc cudn hut vao céc hoat dong do GV t6 chirc va chi dao,
thong qua d6 ty lyc kham pha nhimg diéu minh chwa 13, chwa c6 chir khong phai
thy dong tiép thu nhing tri thirc da duge GV sap dit. Nguoi GV phai c6 nhiém vy
kich thich tinh tu giac, tinh than tu hoc, tu tim hiéu cua HS. Khi dimg trudc mot
van d¢, nguoi hoc khong don gian chi 1a tiép thu né mét cach thu dong ma phai
biét tu dit cAu hoi cho minh: kién thic nay xuét phat tir dau? N6 c6 ngudn gdc tir
thyc t& hay khong? Do ai phat hién ra? Va vao khoang thoi gian nio? Khong ai
khéc, chinh GV 1 nguoi tra 101 nhitng cau hoi d6 hodc phai 1a ngudi to chuc, sap

xép, hudng dan HS ty tim hiéu, tu tra 161 nhimg cau hoi d6. Tir cac cau chuyén,
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mau chuyén vé cac nha toan hoc hay vé lich st clia vin dé ma cic em dang hoc,
khong nhiing gitip cho cac em thém hiéu biét, mo rong tim nhin ma con gitp cho
cac em c6 thém niém tin vao chinh ban thdn minh. Cac em thiy rd rang tit ca cac
kién thiec, tri thirc ctia loai nguoi déu xudt phat tir thuc té. Cac nha khoa hoc 13
nhitng nguoi di trudc, phat hién ra nhing kién thirc d6 mot cach ngau nhién cha
khong phai tat nhién. Cac em c6 thé tu dat minh vao nhiing tinh huéng cta doi
séng thuc té, truc tiép quan sat, thao luan, lam thi nghi¢m, giai quyét van dé dat
theo cach suy nghi cta minh, tir d6 ndm duoc kién thirc ki ning mdi, vira naim
dugc phuong phap “lam ra” kién thic k¥ ning d6, khong dap theo mét khudn
mau san c6, duoc boc 16 va phat huy tiém nang sang tao. Va cac em co niém tin
rang mdi mot HS déu c6 thé tré thanh mot nha khoa hoc trong twong lai.

1.2. Vai tro cua tri thirc lich sir toan trong qua trinh day hoc toan
1.2.1. Vai tro cia tri thire lich sir toan doi véi gido vién

Déi v4i nguoi 1am cong tac gido duc, viéc hiéu rd cac su Kién lich st co
ban cua bd mén minh giang day, hiéu rd cac quy luat phat trién ctia khoa hoc
lién quan dén bo mén 14 rat can thiét.

MJi chiing ta khi doc mot tai liéu vé toan hoc déu thay thich thi véi nhitng
nét phac hoa vé lich st phat trién ctia Van d&, vé nhitng tng dung ctia nd vao
viée giai quyét cac bai toan duoc dit ra trude X3 hoi loai nguoi, vé ¥ nghia cua
nhitg van dé trong thuc tién doi séng dbi véi su phét trién cua toan hoc. Va
ching ta da biét rang cac bai todn ma nguoi xua d4 giai hang tram nam trudce day
ciing 1a nhitng bai toan rat Iy thi dbi véi hoc sinh.

Thay gi4o day toan can biét dugc cac van d& nhu: con nguoi da lao dong
nhu thé ndo dé sang tao ra cac khai niém toan hoc? Cac hinh anh cu thé truc
quan la can thiét nhu thé ndo trong cac budc dau tién? Céc ly thuyét toan hoc
triru tuong va cac chimg minh chat ché d duoc xay dung va tich luy nhu thé
ndo? v.v... Lich sir todn hoc cho ta thay mot cach sau sic nhimg kho khin dic

biét ma loai ngudi da phai vuot qua trong qua trinh phat trién toan hoc.
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Lich str toan hoc c6 thé gitp cho thdy gido toan trong qua trinh day hoc 13
bién toan hoc thanh mot mon hoc hép dan, 16i cudn ddi véi hoc sinh, lam cho cac
gid hoc toan khong phai 1 mot ganh ning déi v6i hoc sinh, ma 13 mot ngudn vui,
mot cai gi dep d8, co thé gitip ich cho HS trong cudc séng, trong cong tac sau nay.

Dé gitp HS hiéu rd lich str toan, ngudi gido vién co thé tich hop vao cac bai
giang clia minh 10i gigi thiéu ngan gon, diing lic nhimg nét lich sir cua van d¢, lam
cho gid hoc thém sinh ddng. Cac budi ndi chuyén vé lich st toan hoc - lich st phat
minh, tiéu sir cac nha toan hoc 1ém sé ¢o tac dung trong viéc khéu goi kha nang sang
tao ctia hoc sinh, dong vién ho, gitip ho ciing cd 1ong tin & ban thin minh.

Vi vay, viéc tim hiéu cac kién thirc vé lich st toan noi chung va lich st ciia
van dé c6 lién quan dén chuong trinh toan THPT ndi riéng 13 mdt trong nhimng
nhiém vu ty hoc, tu boi dudng ctia mot ngudi gido vién toan.

1.2.2. Vai tro ciia tri thire lich sir toan ddi véi hoc sinh THPT

Trong qué trinh hoc toan, khi tiép cin v6i cac phan kién thirc toan, hau hét
hoc sinh déu & thé bi dong, HS nam bit vin dé mot cach thyu dong, mady moc ma
c6 thé khong biét duoc ban chit cia van dé, ngudn gdc ctia van dé do xuat phat
tir dau, khi nao va gido vién chi yéu cau hoc sinh ndm duoc kién thirc, khai niém
dé giai quyét nhitng bai toan cu thé co lién quan.

Vidu: Trong chuong trinh hinh hoc lop 8, hoc sinh phai cong nhin va
thudc cong thue tinh chu vi duo ng tron C = 211R, céng thuc tinh dién tich hinh
tron: S = n1R? ma khong can biét lich st s6 1. Néu hoc sinh co thic mic thi rat it
thay c6 giao co thé giai thich duoc. Pén khi hoc sinh hoc dai s6 16p 10, chuong
6, & bai dau tién, hoc sinh duoc 1am quen voi khai niém méi vé sé do goc va
cung lyong giac la radian, cong thuc doi sb6 do tu d6 sang radian va nguoc lai .
Khi dan dit hoc sinh dén cong thuc nay, gido vién phai st dung dén cong thirc
tinh chu vi dudng tron C = 21R. Tu coéng thuc nay, hoc sinh ¢6 thé ddi s6 do cua
mot goc tu do sang radian , tu radian sang d6 nhung cac em ciing khong biét

duoc nguon goc cua s xuat phat tu dau
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Khi hoc vé lwong giac, ngoai nhing chi dan trong SGK, néu dugc bo sung
thém céc kién thuc vé lich su cua van d&s sé thay ro rang luong giac xudt phat tur
nhu cAu cua thuc t& va nhung kién thuc do duoc sur dung dé tinh toan trong céc
nganh thién vin vat ly, k¥ thuat... qua d6 nay sinh dong co hoc tip cho HS.

Nho nhiing kién thirc vé lich str todphoc sinh thay ring 6an hoc phat sinh va
phat trién do nhu cau thuc t& cua con nguoi Thuc té cho thiy c6 mot sé HS da ao
tuong cho ring 6an hoc 13 doc 1ap véi thuc takhdng lién hé gi voi thuc té

Nhu vay, kién thirc vé lich sir toan hoc rat quan trong, khi nam duoc ngué)n
gbc xudt phat nhitng kién thirc, c4c em s& hiéu rang: toan hoc ludn ludn xuat phét
tir thue té, doi sdng cia con ngudi va nd quay trd lai phuc vu cude séng cta con
nguoi Va toan hoc rat gan giii voi thuc té chtr né khong xa rdi thuc té nhu ching
ta van lam tuong,

1.2.3. Vai tro cia lich si toan trong cong tac giao duc hoc sinh
Ciing nhu trong cac linh vuc khac, trong toan hoc ciing luon luén dién ra
cudc dau tranh giita duy tAm va duy vat. Mot s6 nha toan hoc vi dai ciing khong
tranh khoi nhitng quan niém duy tdm, Nha toan hoc Lep — nit (ngudi da cé cong
16n cung v6i Niu — ton sang tao ra giai tich vi cuc) khi nghién ctru hé théng dém
co b 2, nhin thiy sy don gian ctia hé théng nay — chi dung 2 ki hiéu 1 va 0 dé ghi
tit ca cac s, cac bang tinh rat don gian, ngay nay ding trong may tinh va nhiéu
van dé 1y thuyét, da phat biéu rang: “1 13 biéu thi ctia Chua, 0 1a s6 0. 1 va 0 thi ra
tat ca cac sO, nghia 1a Chiia va trong khong 1 tat ca vii tru. Chiia da tao ra tat ca”.

Mot nha toan hoc khéc, khi thiy con s6 10 1& con sd trong hé théng dém va
ghi s6 cua nhiéu dan toc (diéu nay rat khoa hoc vi & dau ngudi ta ciing ding 10
ngdn tay ctia minh dé dém), da khai thac diéu d6 cho tin ngudng ctia minh: Con
s6 10 13 con sb hoan hao nhat: “Tir 1 d&én 10, ¢6 5 s6 1¢ ma cling ¢6 5 s6 chin, 10
14 tong ctia 4 s6 dau tién... Chinh vi thé ma tay chan chung ta ¢ 10 ngén, va

phtl hop voi dang than linh ma moi nguoi déu tinh véi co s6 107
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Mot gido su toan hoc dudi thoi Nga hoang (¢ thé ky 19) 1a Ni-con-ski da
giang cho hoc sinh rang: “Toan hoc 13 hinh anh tuyét voi ctia chan 1y cua thuong
dé, ... khong thé c6 mot s6 ma khong bao gém don vi, cling nhu vii tru khong
thé ton tai ma khong co6 mot dang Thuong dé duy nhat ... Hai duong thang hinh
chir thap 14 twong chung cho tinh yéu va céng 1y. Puong huyén ctia mot tam giac
vuong tugng trung cho sy gip gd cua cong ly va tinh yéu qua moi gidi cua
Thuong dé 14 con ngudi, ndi lién nii cao va thung ling, ndi lién Troi vai Dat”,

Mic dau nhimng 1y luan ngiy tho trén ddy ngay cang bi pha san, mai toi
nim 1951, nguoi ta con nghe Gido hoang Pi XII tuyén bd rang: “Nha toan hoc
chan chinh 13 nguoi biét ldy nhitng con s6 va cong thirc dé dién ta su hoa hop vo
han ctia Thuong dé tdi linh”.

Pén ngay nay, cac quan diém duy tAm vé toan hoc ciing rat phd bién trong
khoa hoc tu san, dudi nhiéu hinh thtrc tinh vi, nhung cha yéu xoay quanh van dé:
“cac ki hi€u, cong thirc, ménh dé toan hoc khong can gi dén thyc té ca, n6 1a do
chu quan ctia con nguoi sang tao ra”.

Nhung lich st toan hoc da chimg to rang toan hoc chi c6 thé phat trién
manh mé& néu né di sdu nghién ctru cac hién tuong trong thuc tién ctia doi sdng.
O A-ten, vao thé ki thir 5 trudc cong nguyén, toan hoc phat trién duoc chu yéu 1a
do cudc dau tranh thing loi ctia quan diém duy vat — ma dung dau 1a nha triét
hoc Bé — md —co — rit chéng quan diém duy tdm. O “thoi dai hoang kim” cta
toan hoc, Ac — si — met, E — std — ten va nhiéu nha toan hoc khac & A — lec —
xang — dri da xay dung toan hoc trén co so thyc tién, va do d6 di thiic day khoa
hoc rat nhiéu. Trong thoi ki “dém truong trung ¢d” ctia chau Au, khi toan bo
khoa hoc bi tap chung vao nha tho, thi toan hoc hoan toan khong phat trién dugc.
Mai dén thé ki 16, toan hoc méi lai phat trién, do yéu cAu cua st san xuét cla
x4 hoi tu san méi phdi thai. Va cing vé6i sy phat trién ciia san xuat, cta khoa hoc

ki thuat, cac quan diém duy vat trong toan hoc ngay cang duoc chimg minh. Nha
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vat Iy hoc Ga — li — 1é da xac nhan gia tri khach quan cta toan hoc trong nhiing
dong sau day: “Vat Iy va thién vin hoc viét trong nhitng sach day bao gio ciing
rong mé cho moi ngudi . . . VAt Iy va thién van hoc duoc dién ta bang ngdn ngir
cua toan hoc, va cach ki hiéu ctia n6 1a nhitng hinh tam giac, hinh tron va nhitng
hinh toan hoc khac”.

Pbi vi Niu — ton thi thoi gian va khong gian ton tai khach quan, va
nghién clru cai do 1a van dé cua toan hoc va co hoc. Nha toan hoc vi dai O — le
da nhan manh nhiéu lan rang “cam giac chi cung cap cho chiing ta nhiing cai ton
tai thuc té bén ngoai”, va “con nguoi cd kha ning triru tuong hda tir cai thuc té
bén ngoai, va chinh theo duong 16i d6 ma cac khai niém duge hinh thanh, dic
biét 1a khai niém vé s6 va hinh”.

Trén day chi 1a mdt vai van dé rat so luogc vé triét hoc trong todn hoc, viéc
hiéu biét lich st toan cling nhu vé triét hoc trong todn hoc 1a rat can thiét ddi voi
ngudi day toan va hoc toan. Viéc hiéu biét vé cac quan diém duy vt trong toan
hoc cang gitip cho ngudi hoc hiéu 16 thém vé vai tro cua thuc tién dbi véi su
phat trién ctia toan hoc.

Ta c6 thé nhan théy dugc tac dung truc tiép ctua nhiing van dé khoa hoc tu
nhién dén su phat trién cta toan hoc trong sudt qua trinh lich str ctia toan hoc.
Chang han nhu phép tinh vi phan va tich phan ¢ dang dau tién dugc xuat hién tir
phuong phap téng quat nhat dé giai cac bai toan co hoc, co hoc vil tru. Ly thuyét
c4c da thirc, sai it nhét so voi s6 khong, da dugc vién si Nga Sé — bu — sép nghién
ctru khi nghién ctru vin dé vé may hoi nudc. . . Ngay nay, do anh hudng truc tiép
tir nhirng nhu cau trong cac linh vuc maéi veé ky thuat, ma nhiéu nganh toan hoc da
phat trién rit manh mé: cac phuong phap giai gan ding phuong trinh vi phan dao
ham riéng va phuong trinh tich phan, cic phuong phap cta ky thuyét nhom, . . .
Nguoc lai thi thyc tién, dic biét 1a ki thuat, lai 1a mot phuong tién hd tro khong

thé thay thé duoc trong vi¢c nghién clru todn hoc va c6 tac dung lam thay do6i
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nhiéu bd mit ctia toan hoc. Cac may tinh dién tir d@ mé ra mot kha nang vo han dé
moé rong loai cac bai toan, giai dugc bang phuong tién clia toan hoc, va lam thay
d6i mbi quan hé giita cac phuong phap tim 16 giai dung va gan dung.

Tur nhiing diéu d6 HS hiéu 13 duoc tinh chat thuc tién cta toan hoc, cling
nhu cac mon khoa hoc khac nhu vat 1y, héa hoc, sinh hoc, . . . todn hoc cling
phét sinh va phat trién trén co sé nhu cau thuc tién cua con nguoi va dé théa min
nhiing nhu cau éy. Khi hoc toan, néu cac em biét duoc trong diéu kién thuc té
nao, nhiing nguyén nhan khach quan nao da lam phat sinh khai ni€ém nay hay
khai niém khac, hoac da thuc déy su phat trién ctia mot I\ thuyét toan hoc nao thi
s& boi dudng dugc quan diém duy vat cho HS, da pha luan diéu duy tdm cho
rang toan hoc 14 su sang tao tlly ¥ ctia con nguoi, khong lién quan gi dén thé gioi
hién thyc. Piéu d6 gop phan xdy dung tu tudéng vo than, chong mé tin, di doan,
dan dan xay dung co sé thé gidi quan khoa hoc cho HS.

Qua trinh phat trién ciia cic toan hoc phan anh cic quy ludt cua bién
chung. Vi du: Tu lop 5 dén 16p 12, khai niém vé s lién tuc duoc mo rong, tur sb
tir nhién dén s6 nguyén duong, s hitu ti, s thuc va cudi cing 13 sé phirc. Khai
niém vé sb da phat trién dan dan do nhu cau cta thuc tién va duoc mé rong la dé
giai quyét mau thuin phat sinh trong thuc tién. Coi sé khong 1a mot sb, ta giai
quyét dugc mau thuin cta phép dém: Khi cd cac vat dé dém thi biéu thi bang
cac s6 tu nhién, khi khong c6 vat dé dém thi biéu thi bang sb khong; khai niém
phan sb giai quyét mau thuin ctia phép chia; khai niém sé am giai quyét mau
thudn cua phép trir; khai niém sd vo ti giai quyét mau thudn cua phép khai
phuong (trir phép khai phuong bac chin cta s 4m); khai niém sb ao giai quyét
méu thuiin phép khai phuong bac chin cua sé am.

Theo Ang — ghen thi trong toan hoc so cip va cao cip déu day diy mau
thudn. Hai mit ctia mau thudn vira d6i lap v6i nhau vira dya vao nhau ma tdn tai
va déu trong mot khdi thdng nhat, d6 1a su thong nhat cta cac mat dbi lap. Vi du

- A A \ © A N e A . - A 5 2 A r A
nhu: hai s6 do1 nhau, +a va —a lai d€u la can bac hai (dai s0) cua a“; khong c6 s6
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am thi khong c6 cai goi 13 sb duong, va cac sb am va sd duong cung thong nhét
trong truong sb hitu ti; tvong tu nhu vay, s hitu ti va sb vo ti cung thdng nhat
trong trudng s thuc; sb thuc va sd do cing thdng nhét trong truong sb phuc;. ..
M&i mot phép tinh ciing déu c6 mot phép tinh dbi lap véi né nhu nhan va chia,
cong va triy, . . . Nhung nhimg phép tinh d6 lai c¢6 thé chuyén héa 1an cho nhau.
Vi du trir di mot s ¢6 nghia 1a cong voi sb6 dbi cua sb do, chia cho mdt sb ¢co
nghia 13 nhan vdi nghich dao ctia s6 do, . . .

HS hiéu va nim dugc quy lut phat trién cia todn hoc khong nim ngoai
quy ludt phat trién khach quan cua thé gi6i, tirc 13 quy ludt ctia bién ching,
chting ta phai ludn luén xem xét su vat trong trang thai chuyén dong va bién hoa,
phai phan tich mau thun néi tai cia cac su vat, . . . Nhu vay 1a da xay dung co
sO thé gidi quan Mac Lé — nin cho HS, nhat 13 da gitp cac em tu van dung duoc
quan diém va phuong phap iy dé quan sat van dé, suy xét van dé, phan tich vin
dé va giai quyét vin d& mot cach doc lap.

Qua lich str todn hoc, giao duc cho HS long ton trong va yéu quy su nghi€p
clia cac nha toan hoc vi dai da gdp phan cbng hién cho kho tang vin hoa chung
ctia nhan loai. Tiéu st ctia ho thuong 1 nhitng guong sang d4u tranh cho tu
twong tién bo, 1a nhitng tri 6c thong minh 161 lac, lao dong can ct, nhin nai, say
sua voi khoa hoc dd dé lai cho ching ta nhimg di san vin hoa dd s6 nhu ngay
nay va do d6 c6 tac dung gido duc dao dic rat 16n ddi voi HS.

Viéc hiéu biét va lich sir todn hoc ciing nhu qua trinh phat trién ctia nd
trong thuc tién, trong lao dong san xuat ciing gido dyuc cho HS tinh yéu va niém
tin vao cudc séng, vao lao dong.

1.3. Mot s6 ndi dung lich sir toan lién quan dén ndi dung ciia

SGK THPT

1.3.1. Than thé va sw nghiép mdt s6 nha bac hoc

1.3.1.1. Tiéu sir nha toan hoc Ghé-ooc Can-to (BS 10 NC-tr. 23)
Can- to sinh ngay 3-3-1845 tai Xanh Pé-tec-bua trong mot gia dinh c6 bd

la mdt thuong gia, me 1a mot nghé si. Tai nang va long say mé toan hoc cua
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6ng hinh thanh rat som. Sau khi t6t nghiép Pho thong mot cach xuat sic, éng
6m ap hoai bio di sdu va toan hoc. Bb cua ong mudn ong tré thanh mot ki su
vi nghé nay kiém duoc hiéu tién hon. Nhung 6ng di quyét tim hoc sdu vé
toan va cudi cing 6ng thuyét phuc dugc cha bing long cho 6ng theo hoc
nganh Toan. Ong viét thu cho cha dai ¥ nhu sau: “Con rat sung suéng vi cha
da doéng ¥ cho con theo dudi hoai bdo ctia con. TAm hon con, co thé con séng
theo hoai bao éy”. Ong bao vé luan an tién si tai truong Pai hoc Bec-lin vao
nam 1867. T nim 1869 dén nim 1905, ong day ¢ truong Pai hoc Ha-lo
(Halle). Ong 14 ngudi sang 1ap nén 1i thuyét tap hop. Ngay sau khi ra doi, 1i
thuyét tdp hop dd 14 co sé cho mot cude cach mang trong viét sach va giang
day toan. Nhitng cong trinh toan hoc cta 6ng da dé lai dau an sdu sic cho céac
thé hé cac nha toan hoc 16p sau. Nam 1925, Hin-be (D. Hilbert), nha toan hoc
161 lac cua thé ki XX da viét: “Toi da tim thay trong cac cong trinh cua ong vé
dep cua hoa va tri tué. T61 nghi réng d6 1a dinh cao ctia hoat dong tri tué cua
con ngudi”. Tir ndm 40 tudi, tuy cd nhitng thoi ky dau 6m phai nam vién
nhung 6ng van khong ngimg sang tao. Mot trong nhitng cong trinh quan trong
ctia ong di dugc hoan thanh trong khoang thoi gian giita hai con dau. Ong
mat ngay 06-11918 tai mot bénh vién ¢ Ha-lo, tho 73 tudi.
1.3.1.2. Lwong giac va nha toan hoc O-le (BS 10 NC- trang 217)
Nhu moi khoa hoc khac, Luong giac phat sinh tir nhu ciu cta doi séng:
Nganh Hang hai doi hoi phai biét xac dinh vi tri ciia tau bé ngoai bién khoi, vi
tri cia cac hanh tinh, ctia cac vi sao; cudc séng xa hoi voi cac hoat dong san
xuét doi hoi do dac rudng dat, thiét 1ap ban dd...Cac nhu cau d6 lam cho mén
Lugng giac phat sinh va phét trién. Thoi cd, cac nha todn hoc Hi Lap da gop
phan dang ké vao viéc phat trién mon Luong gidc. Lé-6-na O-le 1a nguoi da
xay dung 1i thuyét sau sic vé lugng gidc trong cudn “Mo dau vé giai tich cac
dai lugng vo clng bé” xudt ban nam 1748. Trong cong trinh d6, O-le da dé
cap khai niém radian, nhung tir “radian” (gan voi tir “radius” c¢6 nghia 13 ban
kinh) mdi dén nim 1873 méi dugc dung chinh thic 1an dau tién ¢ Pai hoc
Ben-phat (Belfast), Bic Ai-len.
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O-le 13 mot trong nhitng nha toan hoc 16n nhét tir xua téi nay. Ong sinh tai
Ba-lo, Thuy si. Ong da tién hanh nghién ciru nhidu dé tai khoa hoc thudc
nhiéu linh vuc khic nhau nhu co hoc, 4m nhac, thién vin,... Hau hét moi
nganh toan hoc déu mang dau an cac két qua nghién ctu cta ong. O-le 1A
ngudi say mé, can cu trong cong viéc. Cudi doi, di bi mu ca hai mat, ong van
tiép tuc hoat dong sang tao. Trong cudc doi minh, O-le da viét trén 800 cong
trinh khoa hoc. S6 cong trinh ctia 6ng it ai sanh kip.

Tén cta O-le dugc dit cho mot miéng nui ltra & phan trong thdy duoc cua
mat trang.

1.3.1.3. C0-si (Cauchy) - nha toan hoc Phap (BS 10 CB-tr. 79)

Ong nghién ctru nhiéu linh vuc toan hoc khac nhau, cong bd hon 800
cong trinh vé sd hoc, 1y thuyét sb, dai sb, giai tich toan hoc, phuong trinh Vi
phan, co hoc li thuyét, co hoc thién thé, vat 1i toan.

Cac cong trinh ctia Co-si cho théy rd nhuoc diém cua viée dua vao truc
giac hinh hoc dé suy ra cac két qua té nhi cua giai tich. Ong dinh nghia mot
cach chinh xac cac khai niém gidi han va lién tuc cua ham sb. Ong xay dung
mot cach chat ché li thuyét hoi tu cua chudi, dua ra khai niém ban kinh héi tu.
Ong dinh nghia tich phan 13 gidi han cua cac tong tich phan va ching minh su
ton tai tich phan ctia cac ham sé lién tuc. Ong phat trién co sé cua 1i thuyét
ham sb bién sb phtrc. Vé hinh hoc, vé dai sd, vé li thuyét sb, vé& co hoc, vé
quang hoc, vé thién vian hoc, Co-si déu d3 co nhirng céng hién 16n lao.
1.3.1.4. Gi6- han Ké- ple va quy luit chuyén dong ciia cic hanh
tinh. (HH 10- CB —tr. 92)

Gi0- han Ké- ple (Johanes Keple, 1571-1630) la nha thién van ngudi
Ptc. Ong 13 mot trong nhitng nguoi dit nén méng cho khoa hoc tu nhién. Ké-
ple sinh ra & Vu-tem-be (Wurtemberg) trong mot gia dinh nghéo, 15 tudi theo

hoc truong dong. Nam 1593 ong t6t nghiép Hoc vién thién vin va toan hoc
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vao loai xudt sic va tré thanh gido su trung hoc. Nam 1600 6ng dén Pra- ha
va cung lam viéc voi nha thién van ndi tiéng Ti-co Bra.
Ké-ple ndi tiéng nhd phat minh ra cac dinh luat chuyén dong ciia cac hanh tinh:

1. Cac hanh tinh chuyén dong quanh mat troi theo cac quy dao 1a cac
duong elip ma Mat Troi 13 mot tiéu diém.

2. Poan thang ndi tir Mat Troi dén hanh tinh quét duoc nhitng dién tich
bang nhau trong nhitng khoang thdi gian bang nhau. Chang han néu xem Mit
Troi 1a mot tiéu diém F va néu trong mot khoang thoi gian t, mot hanh tinh di
chuyén tir M; dén M, hodc tir M; dén M, thi dién tich hai hinh F M;M, ,
FM; M, bang nhau.

3. Néu goi Ty, T, lan luot 14 thdi gian dé hai hanh tinh bat ky bay hét mot

vong quanh Mat Troi va goi ag, 8, 1an luot 1a do dai nira truc 16n cta elip quy

) ) R ) o T? T2
dao ctia hai hanh tinh trén thi ta luén c6 - ==
a 9

Cac dinh luat n6i trén ngay nay trong thién van goi la dinh luat Ké-ple.
1.3.1.5. Béc — Nu - Li (Jacob Bernoulli) (bS 11 CB - trang 78):

Ong sinh ngay 27 thang 2 nim 1654 ¢ Ba-xlo (Basle) Thuy si. Ong 1a
ngudi nghién ciru Toan dau tién trong dong ho Béc — Nu — Li ¢ nhiéu nha
toan hoc. Cha 6ng, Ni-co-lai Béc—Nu—Li (1623-1708) muén 6ng trd thanh
muc su. Mac du phai hoc than hoc, ong van say mé nghién ctru toan hoc. Mdt
s6 cong trinh quan trong nhat ctia ong duoc cong bd trong cudn sach Nghé
thudt phéng dodn nim 1713, bao gdm céc linh vyuc cta dai sé to hop: hoan
vi, to hop, cac s6 Béc — Nu— Li va ly thuyét xéac suit. Pic biét, luat sb 16n dbi
v6i diy phép thir Béc — Nu — Li duoc cong b trong cubn sach d6. Cudn sach
ctia ong duogc coi 13 sy mo dau cia 1 thuyét xac suat. Béc — Nu — Li bat dau
giang triét hoc tu nhién, Co hoc & truong Pai hoc Téng hop Ba-xlo nam 1682
va trd thanh Gido su toan nim 1687. Ong tiép tuc 1am viéc & d6 cho dén khi

mat ( ngay 10 thang 08 nim 1705).
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1.3.1.6. Nguon goc cac tir sin, cdsin, tang va cotang(HH 10 NC-tr. 43)

Tir xa xua, do nhu ciu do dac thién vin, nhiéu nha toan hoc da lap bang do
dai day cung cang boi cung tron (ban kinh cho trude) c6 sé do 1°, 2°, ...180°,
trong d6 c6 Hip-pac (Hipparque) ¢ thé ki thtr hai truéc cong nguyén, Pto-18-mé
(Ptolemey) ¢ thé ki tht II sau cong nguyén, . . . D6 1a ngudn goc ctia khai niém
sin. Qua nhiéu giai doan lich sir, tir “jiva” (tiéng An PO c6 nghia 1a “day cung”)
dugc dién dich, phién 4m, doi dan thanh tir sinus bdi céc nha thién van, todn hoc
nhu An Bat-ta-ni (Al Battani) & thé ki th X, Gié-ra Cré-mon (Gérard Crémone)
& thé ki tha XTI, . . .

Khai niém tang va cotang nay sinh tir viéc khao sat bong cia vat thing
dtng trén nén nam ngang dé tim gio trong ngay. Tl xa xua, ngudi ta ciing da
1ap bang cac “bong” (tic 1a bang tang va cotang).

Pén thé ki tht XVI mdi xuit hién ki hiéu sin, tang (T6-mat Phin
(Thomas Finck)) va dau thé ki thtr XVII méi xuét hién cosin, cotang dé chi
sin, tang cua goc phu (Et-mun Gon- to (Edmund Gunter)). Cac ki hi¢u nay
dan dan duogc chap nhin va st dung pho cép.
1.3.1.7. Day s6 Phi-b6-na-xi (BS 11 NC - tr. 107)

Phi-b6-na-ci (Fibonacci) con c¢6 tén la Leonarda da Pisa la nha toan hoc
noi tiéng nguoi Y. Trong cudn sach Liber Abacci- sach vé toan d6, do 6ng
viét vao nim1202, c6 bai toén sau:

Mot d6i tho( gdm mdt thd duc va mot thd cai) cr mdi thang dé mot doi
tho con (ciing gdm mot tho duc va mot thd cai); mdi d6i tho con, khi tron hai
thang tudi, lai mdi thang dé ra mot doi thod con, va qua trinh sinh no cu thé
tiép dién. Hoi sau mot nam s& co tat ca bao nhiéu doi tho, néu diu nim (thang
giéng) cd mot doi tho so sinh?

RO rang ¢ thang giéng, cling nhu ¢ thang hai, chi c6 mot doi tho. Sang

thang ba, doi tho nay s& dé ra mot doi tho con, vi thé, & thang ndy co hai do6i
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tho. Sang thang thi 4, vi van chi c6 d6i tho ban dau sinh con nén ¢ thing nay
s& cO 3 d6i tho. Sang thang tht 5, do co hai d6i tho (d6i tho ban dau va dbi tho
duogc sinh ra & thang 3) cung sinh con nén & thdng nay s€ c6 3+2=5 doi tho...

Mot cach khai quat, néu voi mdi sé nguyén duong n, ki hiéu 1a F, 1a sb
do6i tho c6 6 thang thir n, thi véi n>3 ta co:

Fn = Foq + S6 d6i tho dugce sinh ra ¢ thang thir n

Do cac ddi thd duoc sinh ra & thang thir n-1 chua thé dé con ¢ thang thi n,
va & thang nay mdi d6i tho cd & thang thir n-2 s& dé ra mot d6i tho con nén so
d6i thé duoc sinh ra ¢ thang tha n chinh bang F,..

Nhu vdy, viéc giai quyét bai toan néi trén cta Fibonacci din ta tdi viéc
khao st diy sb (F,) xac dinh bai:

Fr=1,F=1va Fo=F,1 + F,», v61moi n>3

Diy s6 trén, sau nay dugc nha toan hoc Phap Edouard Lucas (1842-1891)
goi 1a diy sd Fibonacci. Cac s6 hang ctia diy sd Fibonacci duoc goi 1a cac sb
Fibonacci.

Bang phuong phap quy nap, nguoi ta chirmg minh dugc ring:

F-Li@+p)y wnx1
J5

Trong d6 « 1a nghiém duong va £ 1a nghiém am cua phuong trinh
x> —x-1=0.

Diy s6 Fibonacci co rat nhiéu tinh chat dep nhu:

1. F’=F _F ,+(-D)"" Vvn>2;

2. FE+F+FK+..+F, ,=F,, Vnel’;
3. F’+F’,=F,,, vnel’; ...
Diy sb Fibonacci c6 lién quan mat thiét voi nhiéu van dé cta toan hoc (S6

nguyén t0 trong day sO Fibonacci, sO vang, hinh chir nhat vang, so0 7, . . .),
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vat 1y hoc, . . . Céc s6 Fibonacci co nhiéu lién quan dén tu nhién va nghé thuat
(ho1 hoa, &m nhac, . . .), ching XUét hién & nhiéu noi trong thién nhién. Chéng
han, hau hét cac bong hoa co s canh hoa 1a mdt trong cac s Fy, Fs, Fe, F7, Fg,
Fo, F10, F11 : Hoa loa kén c6 3 canh, hoa mao luong vang cé 5 canh, hoa phi
yén cO 8 canh, hoa cuc van tho c6 13 canh hoac 55 hoac 89 canh, hoa cuc tay
c6 21 canh, hoa ciuc thuong c6 34 canh, 55 hodac 89 canh. Trong hoa hudng
duong ciing xuat hién cac s6 Phi-bd-na-xi. Nhitng nu nho két thanh hat & dau
bong hoa va xép thanh hai 16p dudng xodn d¢c. Mot 16p cudn theo chiéu kim
ddng ho, 16p dudng xodn kia cudn theo chiéu nguoc lai. S6 cac dudng xoan
¢ theo chiéu kim dong ho thuong 14 34 hodc 55, con sb dudng xoan theo
chiéu nguoc lai thuong 1a 55 hodc 89, . ..

1.3.1.8. Nha bac hoc Anh Niu-ton (BS 11 CB —tr. 134):

Nha bac hoc Anh Niu-ton (Newton, 1642 -1727) 1a ngudi dau tién dé
xuét thuat nglr “gid1 han”, dich tir chit la-tinh “Limes” c6 nghia la “bo”,
“mép” hay “bién gidi”. Tuy nhién, chinh Giu-rin (Jurin, 1684-1750), sau do
R6-bin (Robins, 1697-1751), Co6-si (Cauchy,1789 -1857), . . . m&i dua ra cac
dinh nghia vé khai niém nay.

Nha todn hoc Buc Vai-o-xtrat (Weierstrass) da trinh bay mdt dinh nghia
hién dai vé khai niém gidi han, gan giong v&i dinh nghia sau ddy ma ngdy nay
van thuong duoc dung trong toan hoc.

“Sé b duoc goi 1a gidi han cua ham sd y = f(x) khi x — a néu v6i mdi sb &
> 0, ton tai & > 0 sao cho v&i x # a va| x - al < & thi bt dang thuc | f(x) - bl< ¢
duoc thuc hién (Tu dién toan hoc — NXBKH&KT 1993)”

Ki hi€u “lim” ma ta dung ngay nay la do nha todn hoc Thuy Si Huy-lo
(L’Huiller, 1750-1840) dua ra vao nam 1786.

Nhu vay khai niém gidi1 han chi méi ra do1 & thé ki XVIL. Tuy nhién, tu

tudng “gidi han” da xuat hién rat sém ¢ nhi€u nha bac hoc thoi co dai.
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1.3.1.9. Nha toan hoc Pa-xcan(Pascal) (bS 11 NC —tr. 68)

Hoi nho Pa-xcan rat ham mé hinh hoc. Nhung vi Pa-xcan rat yéu nén cha
ong khong mudn cho ong hoc Toan. Cha ong gidu hét cac sach v va nhitng gi
lién quan téi Toan. Thé 13 Pa-xcan phai tr may mo xay dung nén mén Toan hoc
cho riéng minh. Ong v& cac hinh va tu dt tén cho chung. Ong goi dudng thang
la “cay gay”, dudng tron 1a “cai banh xe”, hinh tam giac la “thude the”, hinh chir
nhat 1a “mat ban”,. . . Ong da tim ra va chung minh dugc rat nhiéu dinh 1i cua
hinh hoc trong d6 ¢6 dinh 1i: “Tong cac goc ctia mot thude tho bang nira tong
cac goc cia mdt mat ban”. Nam Ay Pa-xcan méi 12 tuoi.

Nam 16 tudi, Pa-xcan cong bd mét cong trinh toan hoc: “Vé thiét dién
ctia duong conic”, trong d6 6ng da chirmg minh mét dinh 1i ndi tiéng (sau nay
mang tén 6ng) va goi 1a “Pinh 1i vé luc giac than ki”. Ong rit ra 400 hé qua tir
dinh nay. Nha toan hoc va triét hoc vi dai luc bay gio 1a Dé-cac (Descartes)
danh gia rit cao coéng trinh todn hoc nay va néi rang: “Toi khong thé tudng
tuong ndi mot nguoi dang & tudi thiéu nién ma lai c6 thé viét dugec mét tac
pham 16n nhu vay”

Niam 17 tudi, thiy cha (mdt ké toan) phai 1am nhiéu tinh toan vat va, Pa-
xcan da nay ra y dinh ché tao mot chiéc mdy tinh. Sau 5 nim lao dong cing
thing va miét mai, ong da ché tao xong chiéc mdy tinh 1am dugc bon phép
tinh cong, trur, nhan, chia, tuy réng chua nhanh 1dm. D6 1a chiéc may tinh dau
tién trong lich sir nhan loai. Bé ghi nhd cong lao ndy, tén cta 6ng da dugc dit
cho mdt ngdn ngir 1ap trinh, 14 ngdn nglr 1ap trinh Pa-xcan.

Vao nam 1651, khi Pa-xcan 28 tudi va dugc ca chau Au ton vinh 13 than
dong, ong nhan duoc mot buc thu ciia nha quy toc Phap Po Mé — Ré (De
Méré) nho 6ng giai dap mot sbé van dé rac rdi nay sinh trong céc trd choi danh
bac. Pa-xcan da “toan hoc hda” cac tro choi co bac nay, nang 1én thanh nhiing

bai toan phirc tap hon va trao ddi vin dé nay voi nha toan hoc Phéc-ma.
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Nhitng cudc trao d6i d6 di khai sinh ra Li thuyét xac suat — Li thuyét toan hoc
vé cac hién tuong ngiu nhién.

Sau khi cha mat, chi gai bo di tu, lai thém dau dm bénh tat, Pa-xcan chan
chuong tat ca. Ong bo toan hoc, ddm chim trong nhitng suy tu vé tin ngudng va
nghién clru Than hoc. vao mdt dém dau mua xuin nim 1658, mdt con dau rang
dir doi 1am Pa-xcan khong nga duoc. Dé quén dau, ong tap trung suy nghi vé bai
toan xycloit, mot bai toan kho dang thu hut sy quan tdm ctia nhiéu nhiéu nha
toan hoc luc do. Ki la thay, 6ng da gidi dugc bai todn dé va sang hom sau cling
khoi ludn bénh dau ring. Ong nghi rang day 13 mot thong diép ctia Chiia nhic
nhd 6ng khong duoc quyén va roi bo Toan hoc. Va thé 13 sau bén nim di theo
con duong tin ngudng ton gido, Pa-xcan lai quay vé toan hoc.

Khong chi 1a mot nha todn hoc thién tai, Pa-xcan con la mot nha vat 1i
hoc ndi tiéng, 1 nha vin, nha tu tudng 16n. Ngay nay ngudi ta thudng nhic
dén céc cau nbi ctia Pa-xcan nhu : “Con nguoi chi la mot cay sdy, mdt vat yéu
dubi cta ty nhién nhung 13 mot cdy sdy biét suy nghi” va “Trai tim c6 nhitng
1i 1€ ma Ii tri khong giai thich dugc”.

Pa-xcan mét khi méi 39 tudi. Ong duoc coi 13 mot trong nhitng nha bac
hoc 16n ctia nhan loai.
1.3.1.10. Uo-lit — Ngwoi sang tao ki hiéu oo (DS 11 NC —tr. 145)

Tir rat sém, nha toan hoc Anh Gion Uo-lit (John Wallis) da hoc tiéng Hi Lap,
tiéng Latinh va tiéng Hé-bro. Nam muoi lam tudi, ong bit dau say sua hoc Toan.

Nim 24 tudi, 6ng dugc phong linh mic va trd thanh gido su Toan tai
truong Oc —xphdt (Oxford) & Anh. Ong giang day va nghién ctru tai d6 cho
dén cubi doi.

Ong c6 cong 16n vi da phat hién duogc thién tai toan hoc Niu-ton. Ong 1a
ngudi du tién da dinh nghia mot cach chinh xac liy thira véi cac sé mil

khong, am va hiru ti.
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Ong con 1a ngudi sang tao ra ki hiéu oo dé chi khai niém vo cuyc.
1.3.1.11. Co0-si, nha toan hoc lon (BS 11 NC —tr. 176)

Nha toan hoc Phap Coé-si (Cauchy) 1a mot trong nhirng nguoi sang lap ra
Giai tich hién dai, dong thdi ong ciing c6 nhiéu dong gdp sdu sic trong cac
nganh todn hoc va khoa hoc khac. Ong da dé lai ddu an thién tai ctia minh
trong nén Toan hoc thé ki XIX.

Sinh & Pa-ri, tir rat soém ong da ham mé toan hoc. Nam mudoi sau tudi
ong vao hoc Pai hoc Bach khoa Pa-ri va tré thanh ki su. Sau do, 6ng tham gia
xay dung quang cang Sec-bua (Cherbourg). Hing say lao dong nhung suc
khoe khong tot, 6ng danh phai trd vé giang day Giai tich va Co hoc tai Pai
hoc Bach khoa Pa-ri..

Tir thé ki XVIIL nha toan hoc Thuy si Lé-6-na O-le (Leonhard Euler,
1707 - 1783) da phat trién phép tinh vi phan cta nha toan hoc Anh Niu-ton
(Newton, 1642-1727) va nha toan hoc Purc Lai-bo-nit (Leibniz, 1646-1716).
Tuy nhién, cac khai niém vo cuc, vo cung bé va vo cung 16n van con téi
nghia, khong 10 rang, 1ap ludn con thiéu chit ché.

Trong giang day, Co-si quan tam dic biét dén viéc dinh nghia cac khai
niém mot cach chit ché. Nhiéu dinh 1y va phuong phép do éng chirng minh va
phat minh mang tén 6ng. Chinh 6ng 1 ngudi dau tién da trinh bay khai niém
gidi han ctia ham sb bang ngdn ngir nhu hién nay dang dugc giang day trong
cac truong Pai hoc.

Gi4o trinh Giai tich ma 6ng giang day va cong bd di ngay 1ap tic bi cac
sinh vién va cac dong nghiép phé phan boi va noi dung ctia né vuot xa muc
tiéu dao tao cac ky su tuong lai thoi d6. Cudc cach mang nam 1830 da lam
gian doan su nghi¢p cua 6ng. Trung thanh véi Sac-lo (Charles X), 6ng da
khong tuyén thé trung thanh véi vua Lu-i Phi-lip Pooc-18-ang (Louis Philippe
d’Orléan), ngudi thay thé Sac-lo.
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Ong d3 bi di day ¢ Tu-rin, sau d6 & Pra-ha. Tai day, 6ng lam gia su cho
cong tude Booc-d6 (Bordeaux), chau ctia vua Phap bi phé trut.

Trd vé Pa-ri ndm 1838, tinh ¢b chp cua 6ng vé chinh trj d6i voi ché 46 méi
da khién 6ng bo 15 nhiéu vi tri cong tac ma nhiéu nguoi ao ude. Cude cich mang
Cong hoa ndm 1848 d3 giai 16i thé trung thanh cho cac cong chirc. Nha toan hoc
thién tai da hét vu phién va nhan ghé gi4o su Thién van — Todn tai Pai hoc Sooc-
Bon(Sorbonne). Ong giang day va nghién ctru tai d6 cho dén cubi doi.

Ong da c6 nhiéu dong gop vé Giai tich, Dai sd, Hinh hoc, S hoc, li
thuyét ham sb phtic, Co hoc, Quang hoc, Thién van hoc,...
1.3.1.12. Ta-let, ngwoi dau tién phat hién ra nhat thwe (HH
11CB-tr. 81)

Moi nguoi chiing ta déu biét dén dinh 1y Ta-let trong hinh hoc phang va
trong hinh hoc khong gian.Ta-let 1a mot thuong gia, mot nguoi thich di du
lich va mot nha thién vian kiém triét hoc. Ong 12 mdt nha bac hoc thdi ¢d Hy
Lap va nguoi sang lap ra trudng phai triét hoc tu nhién ¢ Mi-1ét. Ong ciing
dugc xem la thuy t6 ctia bd mon hinh hoc. Trong lich st b mon thién van,
Ta-let 13 nguoi du tién phat hién ra nhat thuc vao ngay 25 thang nim 585
trudc cong nguyén. Ong di khuyén nhiing nguoi di bién xac dinh phuong
huéng bang cach dua vao chom sao Tiéu Hung Tinh.
1.3.1.13. Vai nét vé cudc doi va sw nghiép ciia Niu-ton va Lai-
bo-nit (BS 12 NC —tr. 173-174)

* Niu-ton (1643-1727) la nha toan hoc, vat 1y hoc, co hoc va thién van hoc
vi dai nguoi Anh. Ong sinh ra & mot ving qué nudc Anh. Nguoi cha qua doi
trudc khi ong ra doi. Nguoi me vi qua dau budn nén sinh ong thiéu thang. Luc
moi sinh, ong bé t6i mirc dat duoc va mot chiée coc to. Khong ai ngd rang
dtra bé quat queo nhu vay cé thé tho t&i 85 tudi va tré thanh mot nha khoa hoc

vi dai nhu vay.
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Niu-ton dugc ngudi duong thoi mé ta 1a co tim voc trung binh, béo chic,
dau ludn doi toc gia, co doi mat sang va thong minh. Ong sdng gian di, khiém
nhudng, say mé voi cong viée va rat dang tri.

Nim 1661, 18 tudi, Niu-ton vao truong Pai hoc Cambridge. Tt d6 Niu —
ton thyc sy quan tdm dén khoa hoc. Thay gido day toan ciia Niu-ton thira
nhan cdu sinh vién xuét sac di vuot minh va nim 1669 6ng nhudng chic vu
gido su cho ngudi hoc trod 161 lac Ay. Niu-ton gitt chic nay cho dén nam 1701.

* Lai-bo-nit (1646-1716) 1a nha toan hoc, vat 1y hoc, triét hoc thién tai
ngudi Puc. Ong sinh ra ¢ thanh phd Leipzig, 1a con trai mot gido su triét hoc.
tir lac 6 tudi 6ng di sudt ngdy mé mai doc sach. Nam 7 tudi thi cha éng qua
doi. Nam 15 tudi ong vao dai hoc va hoc vé luat hoc, triét hoc va toan hoc.
Nam 20 tudi, nim 1666, ong da bao v¢ luan an tién si luat hoc déng tho1i cling
cong bd cong trinh toan hoc dau tién ciia minh v4i nhan dé: “Nhimng suy nghi
vé nghé thuat to hop”. Sau d6 6ng dugc bd nhiém 1am quan chic ngoai giao
tai Phap.

Nhitng cong hién vé toan hoc chi 14 mot phan nho trong su nghiép cua
ong. ¢ thoi dai cua ong, ngudi ta biét dén ong nhu mot nha ngoai giao, nha
luat hoc va nha triét hoc. Ong biét rit nhiéu ngoai ngit va hau hét cac kién
thirc ctia ong déu c6 dugc bang con duong tu hoc.

Lai-bo-nit dugc nguoi duong thdi mo ta 1a c6 thé trang gay go, tim
thudc, da xanh va cling luén deo toc gia. Tri nhd cua 6ng cling khac nguoi
thudng: Nhitng diéu khé hiéu dugce 6ng nhé rat tét, nhung nhitng diéu d& hiéu
thi 6ng lai quén ngay.

1.3.2. Lich sir cac van dé lién quan dén SGK toan THPT
1.3.2.1. Loai nguoi da sir dung hé dém co s6 nao? (DS10 NC-tr. 30)
Pa s6 cac dan toc trén thé giéi dung hé dém thap phan dé biéu dién cac

s0. Tuy nhién, ngoai h¢ dém thap phan con c¢6 cac h¢ dém co so khac.
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Cho b 13 mot sé nguyén duong 16n hon 1. Khi d6 moi s nguyén duong
n c6 thé biéu dién duy nhét dusi dang: n=ab* +a_b*"+...+ab+a,, voi
kel, a,, a,..., a lacac sd nguyén khong 4m nhé hon b va a, #0. Nguoi
ta ki hiéu n=(a,... a,a,), va goido la biéu dién cta n trong hé dém co sb b.

Hé dém som nhat cia loai ngudi khong phai 1a hé dém thap phan ma 1a
hé dém co sé 60 cia ngudi Ba-bi-lon. Vao thdi co dai, cling co cic b toc
diung hé dém co s 5. Nguoi Mai-a & Nam M§ c6 mdt nén vin hoéa kha doc
dao ting st dung hé dém co s6 20. Ngudi Anh rat thich ding hé dém co sd
12, ngudi ta tinh 12 but chi la mot ta but chi, 24 but chi l1a 2 ta but chi.

Pén khi c6 may tinh dién tir thi hé nhi phan lai dugc wa chudng. trong
hé nhi phan dé ghi cac con sb, ta chi can hai chit s6 0 va 1. C6 thé dung sb 1
biéu dién viéc dong mach, s6 0 biéu dién viéc ngét mach; hodc 1 biéu dién
trang thai bi tir hoa, 0 biéu dién trang thai khong bi tir hoa; . . . Tir d6 cho thiy
hé nhi phén rat thich hop cho viéc biéu dién cac thong tin trén may tinh.

Chéng han, do 69 =2° + 22 +2° nén 69 duoc viét trong hé nhi phan la
(1000101),. S6 351 co thé biéu dién trong hé nhi phan 1a (101011111), Vi
(101011111), =2° +2° +2* +2° + 2% + 2+1=351. S6 100 000 dugc viét dusi
dang nhi phan 1a: (11000011010100000),.

Nhuoc diém cta hé nhi phan la cac sb viét trong h¢ nhi phan déu dai va
kho doc. Pé khic phuc diéu nay trong may tinh, nguoi ta dung hai hé dém bo

tro 14 hé dém co s6 8 va hé dém co sb 16. Do dai mot sb viét ra trong h¢ dém
A 9 M 5 1 A \ e s A A . A A
co sO 8 chi bang khoang 3 do dai viét trong hé nhi phan. Tuong tu nhu vay,

. A A (Y4 A A A 9 M 5 1 A ) V4
do dai mot so vict ra trong hé¢ dém co s6 16 chi bang khoang 2 do dai viet

trong hé nhi phan. Viéc chuyén ddi gitra hé nhi phan sang hé dém co s6 8 va

16 da tro gitip déc luc cho viée giao tiép giita ngudi va may tinh.
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1.3.2.2.Vai nét vé lich sir phwong trinh dai s6 (BS 10 NC- tr. 86):

Ly thuyét phuong trinh dai s6 c6 tir rat lau doi. Tir 2000 nim trude Cong
nguyén, ngudi Ai cap da biét giai phuong trinh bac nhat, nguoi Ba-bi-lon da biét
giai cac phuong trinh bac hai va tim duoc nhiing bang dic biét dé giai phuong
trinh bac ba. Tt nhién cac hé s6 ctia phuong trinh dugc xét déu 14 nhimg s6 da
cho nhung cach giai ciia ngudi xua ching té rang ho cling biét dén cac quy tic
tong quat. Trong nén toan hoc co ctia nguoi Hi Lap, 1i thuyét phuong trinh Pai s6
dugc phat trién trén co sé hinh hoc, lién quan dén viée phéat minh ra tinh v6 uéc
ctia mot s6 doan thang. Vi luc d6 ngudi Hi Lap chi biét cac sé nguyén duong va
céc phan sé duong nén véi ho, phuong trinh x> + 1 v6 nghiém. Tuy nhién
phuong trinh d6 lai giai duoc trong pham vi cic doan thang vi nghiém cua n6 1a
dudng chéo ctia hinh vudng ¢ canh bang 1 (don vi dai)

Pén thé ki VII, 1i thuyét phuong trinh bac nhét va bac hai duoc cac nha
toan hoc An Do phat trién. Phuong phép giai phuwong trinh bac hai bang cach
bd sung thanh binh phuong ctia mét nhi thirc 13 mot sang kién ctia nguoi An
6. Nguoi An Do ciing sir dung rong rii cac sd am. Ho cling dua vao cac chir
s6 ma ngay nay ta goi 13 s6 A Rap véi cach viét theo vi tri clia cac chit s6.

Pén thé ki XVL cac nha toan hoc I-ta-li-a la Tac-ta-gli-a (N. Tartaglia,
1500-1557), Cac-da-n6 (G. Cardano, 1501-1576) va Fe-ra-ri (L. Ferrari,
1522-1565 da giai dugc cac phuong trinh bac ba va bac bon, tic 13 tim duoc
cong thirc tinh nghiém cta phuong trinh qua cac hé sé cua né.

Pén dau thé ki XIX, nha toan hoc A-ben, ngudi Na Uy méi chimg minh
duogc rang khong thé giai phuong trinh tong quat bac 16n hon bdn bang céac
phuong tién thuan tay dai sd. Sau cung, Ga-loa (nha toan hoc Phap) da giai
quyét dugc tron ven van dé giai cac phuong trinh dai sb.

B6 sung trong Dai s6 10 co ban: Trong qua trinh tim cach giai phuong trinh

dai s tong quat bac 5 bang can thirc, A-ben di giai thich tai sao cac phuong trinh
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béc hai, ba, bon c6 thé gidi dugc béng can thire, con Ga-loa tim ra diéu kién can va
du dé mot phuong trinh ¢ bac di cho (co thé 16n hon 4) giai dugc bang can thc.
Cong lao to 16n ctia Ga-loa qua cong trinh nay 1a da dit nén mong cho Pai sb hién
dai nghién ctru cac cAu truc dai s& nhw nhom, vanh, truong, ...
1.3.2.3.Vai nét vé lich sir quy hoach tuyén tinh (S 10 NC-tr. 136)
T thoi cd dai, khi thuc hién céc cong vi¢c cua minh, loai ngudi da luén
huéng t6i cach 1am tot nhat trong cac cach 1am cé thé dugc (tim phuong an
t61 uu trong cac phuong an). Khi toan hoc phat trién, nguoi ta d& mo hinh hoa

todn ho cac viéc can lam, nghia 1a bi€u thi cac muc ti€éu can dat dugc, cac yéu

I4
.....

cau hay cac diéu kién can thoa man bang ngdn ngit toan hoc dé tim 10i giai tb
ru cho nd. Tir @6 hinh thanh nén céac bai toan tbi uu.

Ouy hoach tuyén tinh 13 13 linh vuc todn hoc nghién ciru cac bai toan tbi uu
v6i hitu han bién (én), trong d6 muc ti€u va cac diéu kién rang budc duogc biéu thi
bang cac ham sd, cac phuong trinh hay bat phuong trinh tuyén tinh (bic nhat).

C6 thé nodi, nguoi dau tién quan tAm dén Quy hoach tuyén tinh 1a L.V.
Kan-to-ré-vich (Leonid Vitalyevich Kantorovich, 1922-1986). Trong cudn
“Cac phuong phap toan hoc trong to chirc va toan hoc hoa san xuat” (NXB
Pai hoc qudc gia Lé-nin-grat, 1939), dng di néu bat vai trd ctia mot 16p bai
todn Quy hoach tuyén tinh va d& xut thuat toan so bo dé giai chung. Tuy
nhién, Quy hoach tuyén tinh chi dugc nhiéu ngudi biét dén vao nim 1974, khi
G.B Pan-dich (George Bernard Dantzig, 1914-2005) cong bd thuat toan don
hinh dé giai cac bai toan Quy hoach tuyén tinh . Cling nim d6,T.C Kup-man
(Tjalling Charles Koopmans, 1910- 1985) da chi ra rang Quy hoach tuyén tinh
la céng cu tuyét voi dé phan tich 1i thuyét kinh té c6 dién.

Nam 1975, Kan-to-ro-vich va Kup-man da dugc Vién Han 1am Hoang gia
Thuy Dién trao giai thuoéng No-ben vé khoa hoc kinh té.
Ngay nay, trong thoi dai may tinh dién t, Quy hoach tuyén tinh van duoc

tiép tuc nghién ctru nham tim ra cac thuat toan t6t hon.
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1.3.2.4.Tim hiéu véc to (HH 10- CB —tr. 33).

Viée nghién ctru véc to va cac phép toan trén cac vecto bt ngudn tir nhu cau
cua co hoc va vat 1y. Trude thé ky XIX, nguoi ta dung toa do dé xac dinh vecto
va quy cac phép toan trén cac vecto vé cac phép toan trén toa do cua chung. Chi
vao gitta thé ky XIX, nguoi ta méi xay dung duoc cac phép toan truc tiép trén cac
vecto nhu chiing ta da nghién ctru trong chuong 1(HH 10). Cac nha todn hoc W.
Hamilton, H. Grassmann va J. Gibbs 13 nhiig nguoi dau tién nghién ciru mot
cach c6 hé thong vé vecto. Thuit ngit “vecto” ciing duoc dua ra tir cac cong trinh
ay. Vector theo tiéng La-tinh c6 nghia 13 vdr mang. Dén dau thé ky thir XX vecto
duoc hiéu 13 mét phﬁn tur ctia mat tap hop nao d6 ma trén do da cho cac phép toan
thich hop dé tro thanh mét cau tric goi 1 khong gian vecto. Nha toan hoc Weyl
da xay dung hinh hoc O-clit dya vao khong gian vecto theo hé tién dé va duoc
nhiéu nguoi tiép nhan mot cach thich tha. Dbi tuong co ban dugc dua ra trong hé
tién dé nay 13 diém VA vecto. Viée xay dung ndy cho phép ta c6 thé md rong sd
chiéu ctia khong gian mot cach dé dang va co thé str dung cac cong cu cia 1y
thuyét tap hop va anh xa. Pong thoi hinh hoc ¢6 thé st dung nhitng cau tric dai s6
dé phat trién theo cac phuong hudng méi.

Vao nhitng nidm giita thé ky XX, trong xu hudng hién dai hod chuong trinh
phd thong, nhiéu nha toan hoc trén thé gidi di van dong dua viéc giang day
vecto vao truong phé thong. O nudc ta, vecto va toa do cling dugc dua vao
giang day & truong pho thong ciing véi mot chuong trinh toan hién dai nham doi
moéi dé ning cao chit lugng gido duc cho phtl hop v6i xu thé chung cua thé gidi.
1.3.2.5. Nguoi ta do khoang cach giira Trai dat va Mit Tring
nhw thé nao? (HH 10- CB —tr. 61)

Loai ngudi di biét duoc khoang céch gitta Trai Dat va Mat Trang cach day
khoang hai ngan nam v&i mot d chinh xac tuyét voi la vao khoang 384.000 km.

Sau d6 khoang cach giita Trai Dat va Mat Trang dd duoc x4c lap mot cach chic
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chin vao nim 1751 do mot nha thién vin ngudi Phép la Gid-dep La-ling (Joseph
Lalande, 1732-1762) va mdt nha toan hoc nguoi Phap la Ni-cd-lai La-cay
(Nicolas Lacaille, 1713-1762). Hai 6ng dd phdi hop t6 chirc dung & hai dia diém
rAt xa nhau, mot nguoi ¢ Bec-lin goi 1a diém A, con nguoi kia & Miii Hao Vong
(Bonne- Esperance) mot miii dét & cya Nam chau Phi, goi 1a diém B. Goi C 1a mot
diém trén Mt Trang. Tir A va B ngudi ta tinh dugc cac goc A, B va canh AB ciia
tam giac ABC. Trong mit phang (ABC), goi tia Ax 1a duong chan troi vé tir dinh
A va tia By 1a duong chan troi vé tir dinh B. Ki hiéu o 1a goc CAX, B 1a goc CBY.

Goi O 14 tam Trai Dat, ta c6:
U:QAB:QBA:%@OB, Tam giac ABC co Q\:a+u;@=ﬂ+u

Vi biét d6 dai cung AB nén ta tinh dugc goc AOB va do do tinh dugc do
dai canh AB. Tam giac ABC dugc xéac dinh vi biét “g6c- canh- gbc” cua tam
giac d6. Tir d6 ta ¢ thé tinh dugc chiéu cao CH ctia tam giac ABC 1a khoang
cach can tim. Nguoi ta nhan thiy rang khoang cach nay gan bang muoi lan d6
dai xich dao ctia Trai Dat (=10x 40 000 km).
1.3.2.6. Ngwoi ta tim ra sao Hai Vwong (Neptune) chi nho cac
phép tinh vé quy dao cac hanh tinh (HH 10- CB —tr. 67):

Nha thién van hoc U-banh Lo-ve-ri-€ (Urbain Leverrierr, 1811-1877)
sinh ra trong mot gia dinh cong chirc nho tai ving Nooc-mang-di nudc Phap.
Ong hoc ¢ truomg Bach khoa va duoc giir lai tiép tuc sy nghiép nghién ctru
khoa hoc va giang day ¢ d¢6. Ong da say sua thich thu tinh toan chuyén dong
clia cac ngdi sao chdi va ciia cac hanh tinh, nhit 14 sao Thiy (Mercure). Vi
nhirng thanh tich xuat sic vé thién van hoc, ong dugc nhan danh hi¢u Vién si
Han 1am Phap khi 6ng tron 34 tudi.

Vao thoi ky bay gio, cac nha thién vin dang trang luan s6i nbi vé “diéu

bi mat” cua sao Thién Vuong (Uranus) vi hanh tinh nay khong phuc tung theo
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nhitng dinh luat vé chuyén dong cia cic hanh tinh do Gid-han Ké-ple
(Johannes Keple, 1571-1630) néu ra va khdng theo dung dinh luat van vat hip
dan cua I-sic Niu- ton (Isaac Newton, 1642-1727). Diéu bi 4n 1a vi tri ctia sao
Thién Vuong trén bau trdi khong bao gid phu hop véi nhirng tién doan dya
vao cac phép tinh clia cac nha thién vin thoi by gio. Nha thién van hoc tré
tudi Lo-ve- ri- & mubn nghién ctru tim hiéu diéu bi an nay va tu dat cau hoi tai
sao sao Thién Vuong lai khong tuan theo nhiing quy luat chuyén dong cia céc
thién thé. Mot s6 nha thién van thoi bay gio di du doan rang con duong di
ctia sao Thién Vuong bi sttc hut ctia sao Mdc (Jupiter) hay sao Thd (Saturne)
quiy nhiéu. Khi d6 riéng Lo-ve- ri- & di néu 1én mot gia thuyét hét stc tao
bao, dua vao cac phép tinh ma 6ng da thuc hién. Ong cho réng sao Thién
Vuong khong ngoan ngoan theo tién dodn cua cac nha thién van c6 1€ do anh
huong cua mot hanh tinh khac chua dugc biét dén & xa Mit Troi hon sao
Thién Vuong. Hanh tinh nay da tac dong l1én sao Thién Vuong lam cho no co
nhirng nhiéu loan kho c6 thé quan sat dugc. Lo-ve- ri- & da kién nhdn tinh
toan lam viéc trong sudt hai tuin lién, v6i biét bao cong thirc, nhin vao ai
cling cam thay chong mat. Cudi cung chi dua vao thuan tay cac phép tinh, Lo-
ve-ri-& xac nhan ring c6 su hién dién ctia mot hanh tinh chua biét tén. Vao
thoi gian d6, & Phap vi dai thién van Pa-ri khong dit manh, nén khong thé
nhin dugc hanh tinh d6. Ngay sau d0, Lo-ve-ri- € phai nho vao thién van Gan
(Galle) ¢ dai quan sat Bec-lin xem xét hg. Ngay 23 thang 9 nam 1846, Gan da
huéng kinh thién van vé khu vic bau troi dd duoc Lo-ve-ri-é chi dinh va vui
mung nhin thdy mot hanh tinh chua c6 tén trong danh muc. Nhu vay sic
manh ctia tai ndng con nguoi lai dugc thé hién mot cach xuét sic qua viéc
kham pha ra hanh tinh méi nay. Moi ngudi déu than phuc, chic mimng cudc
kham pha thanh cong tot dep va cho rang Lo-ve-ri- é di phat hién ra mot hanh

tinh méi chi nhd vao dau chiéc bat chi cia minh (1). Pay 1a mot bai ton rat
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kho, né khong gidng bai toan tim ngay, gio, dia diém xuat hién nhat thuc,
nguyét thuc vi cac chi tiét chi biét mo phong chlng thong qua cac nhiéu loan,
do tdc dong ctia mot vat chua biét, nguoi ta can phai tim quy dao va khdi
lwong cua hanh tinh d6, can xac dinh dugc khoang cach ciia né toi Mit Troi
va cac hanh tinh khac . . .Hanh tinh méi nay dugc dat tén la sao Hai Vuong
(Neptune). Ciing vao thoi diém d6 nha thién vin hoc nguodi Anh A- Pam ciing
phat hién ra hanh tinh d6 va nguoi ndy khong biét dén cong trinh clia nguoi
kia. Tuy vy, Lo-ve-ri-8 van duoc xem 13 ngudi dau tién phat hién ra sao Hai
Vuong va sau d6 ong dugc nhan hoc vi Giao su Pai hoc Xooc- bon d@)ng thoi
duoc nhan huy chuong Bic ddu Boi tinh. Nam1853 U-banh Lo-ve-ri-é dugc
hoang dé Na-pd-18-6ng Pé tam phong chirc Giam ddc Pai quan sat Pa-ri. Ong
mat ndm 1877. Cac nha thién vin hoc trén thé gidi di danh gid cao phat minh
quan trong nay cua Lo-ve-ri-é.

1.3.2.7. Phép quy nap hoan toan va khong hoan toan (bS 11 CB — tr. 84)

Nha toan hoc Phap Phéc-ma (P.Fermat, 1601-1665) khi xét cac sb dang
2% +1 thiy ring v6in =0, 1, 2, 3, 4 thi 2% +1=3, 2% +1=17, 2* +1=257,
2% +1=65537 déu la nhirng sé nghuyén to. Tir d6 6ng du doan rang “moi sd
co dang 2% +1v6i nel]l déula nhirng s6 nguyén t5”.

Tuy nhién 100 ndm sau nha toan hoc Thuy Si O-le (Euler, 1707 - 1783)
lai phat hién ra rang 27 +1 khong phai 1a s6 nguyén t6 vi
2% +1=4294967297:641.

Ciing chinh Phéc-ma 1a tac gia cua gia thuyét ndi tiéng ma ngudi doi sau
goi 1a dinh 1y cudi cung cua Phéc-ma: “Phuong trinh X" +y" =z" khéng c6
nghiém nguyén duong véi moi sé tu nhién n > 2. Nam 1993 tic 13 hon 350
sau, gia thuyét ndy médi dugc chirng minh hoan toan.

Nha toan hoc Lai-bo-nit (Leibniz 1646-1716) di chirmg minh duoc rang

vnell” thi n®—=n:3;n° —ni5;n" —n7, t d6 6ng du doan voi moi n nguyén
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duong va vi moi s6 16 p thi n® —n’p. Tuy nhién, chi it lau sau chinh ong lai
phat hién ra 2° —2 =510 khong chia hét cho 9.

Lich str toan hoc dd dé lai nhiéu sy kién thG vi xung quanh cac gia
thuyét c6 duoc bang suy ludn quy nap khong hoan toan (hoic bang phép
tuong tu). C6 nhung gia thuyét da bi bac bo, c6 nhiéu gia thuyét di duoc
chtrg minh, ¢6 nhitng gia thuyét ma vai trim nim sau van khong duoc chimg
minh hay bac bo. Tuy nhién , viéc tim cach chimng minh hay bac bé nhiéu gia
thuyét da ¢ tac dung thiic day su phat trién ctia Toan hoc.
1.3.2.8. Diy so6 trong hinh bong tuyét von kdc (Hinh hoc Fractal)
(bS 11 CB — tr. 105-106):

Thuat nglr “Fractal” dugc Bo-noa Man-den-bo-rd (Benoit Mandelbrot)
stt dung vao nam 1975. N6 ¢6 gdc La-tinh “Fractus” nghia 13 mot bé mit
khong déu gibng nhu mot khdi da nut giy. Theo B. Man-den-bo-r6 thi :”Hinh
hoc Fractal c6 hai vai trd, né dién ta hinh hoc ctia sy hdn don va no ciing co
thé dién ta vé hinh hoc cta ndi, may va cac dai ngan ha”.

Cac Fractal c6 hinh thu ma ta c6 thé nhin thiy trong ty nhién, d6 1a cay,
1a, khéi da, nhirng bong tuyét, ... Song, rut ra dugc mdt cong thirc hinh hoc
ctia chiing nhu thé nao? Lam thé nao dé dinh hinh duoc hinh dang cta nhing
bot kem trong li café¢? Hinh hoc Fractal, 1i thuyét vé su hdn don va nhirng
phép toan phirc tap liéu c6 thé tra 161 duge cac cau hoi nay hay khong? Khoa
hoc dang kham phd ra mot trat ty khong thé ngd dang sau nhirng hién tugng
ki la c6 vé hét strc 10n x0n clia van vit.

Co thé nodi Fractal 1a ciu trac hinh hoc dugce chi tiét hoa bﬁng cach mé
rong & moi ti 1&. Mdi phian nho cia Fractal 1a sy md phong cua toan bod
Fractal. M6i Fractal dugc tao ra boi qua trinh lap di, lap lai, trong do su két
thiic ctia qua trinh trudc lai 1a su bat ddu ctia qué trinh tiép theo. P& minh hoa,
ta hiy xét bong tuyét von Kbc do nha toan hoc Thuy Pién von Kéc (von

Koch) dua ra vao nam 1904.
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Bong tuyét dau tién K4 13 mot tam giac déu co canh bang 1. Tiép do, chia
mdi canh cta tam giac thanh ba doan bang nhau va thay mdi doan & giita boi
hai doan bang noé sao cho ching véi doan bo di mot tam gidc déu vé phi
ngoai, ta duoc bong tuyét K,. Ctr tiép tuc nhu vy theo nguyén tic: Tir bong
tuyét K, dé cé bong tuyét K41, ta chia mdi canh cta K, thanh ba doan béng
nhau va thay mdi doan & gitta boi hai doan bang nd, sao cho ching tao véi
mdi doan bo di mot tam gidc déu vé phia ngoai.

QUa trinh trén lap di, 1ap lai cho ta mgt day cac bong tuyét Ky, Ky, Ky, ..
Ko, .. . Kihiéu Cy, &, pn V& S, lan luot 13 s6 canh, d6 dai canh, chu vi va
dién tich ctia bong tuyét K,, ta c6 cac diy s (Cy), (@), (Pn), (Sn).
1 Day s6 (C,) duoc cho boi cong thic truy hoi

C =3
C,.=4C, vn2x1
Diy s6 (Cy) 1a mot cip s6 nhan voi C1 =3, =4 va C, =3.4""

1
3n—1

. . : 1 .
2. Day so6 (a,) 1a mét cap s6 nhan voi a;=1 g = 3 va a, =
4 n-1
3. Day s6 (py) cOp, =C,.a, = 3(§j nén (p,) 12 mot cip sé nhan voi pi= 3,

a=d
3

{s)
pn+1 — 3

n ( j
3

pn ¢6 thé 16n bao nhiéu tuy ¥

Vip,>0va
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4. Day s6 (S,) cO
Sn+1 = Sn + Cn'arirl'@ = Sn +3.4n—1. 1- ﬁ hay Sn+1 = Sn +ﬁ. ﬂ .
4 3" 4 16 \9
Tur day suy ra

BIERaCIR.
9 16 16 , 4 5

9

\/§+ﬁ{l+ﬂ+(ﬂjz +

g =
16 16| 9 \9

Dy sd (Sp) bi chin trén.

Diéu tht vi cua diy von Kéc 13 & chd chu vi p, c¢6 thé 16n tiy ¥ v6i n du
16n, trong khi dién tich S, lai bi chan.

Cac nha toan hoc di c¢b gang mo ta hinh dang cta cac Fractal tir hon mot
trdm nam qua. V&i kha ndng ctia cdc may tinh hién dai, Fractal da tré thanh mot
dé tai duogc quan tam dac bi¢t, boi chiung co thé duoc dién ta béng ki thuét sb va
dugc kham pha qua moi vé dep hip din ctia ching. Fractal dang duoc st dung
nhu mdt phuong tién hd tro toan hoc va né cling thé hién duoc nhitng nét dep
van hoa trong va ngoai hanh tinh théng qua nén cong nghiép dién anh.
1.3.2.9. Nghich li cia Z¢&-n6ng (Zénon) (bS11 CB-tr. 111)

A-sin (Achille) 1a mot luc si trong than thoai Hy Lap, nguoi duoc ménh
danh Ia “c6 do6i chan chay nhanh nhu gi6 ” dudi theo mot con rua trén mot
duong thang. Néu liic xuét phat, riia & diém A;, cach A-sin mot khoang a khac
0, thi mic du chay nhanh hon, A-sin ciing khong bao gio c6 thé dudi kip rua.

That vay, dé dudi kip rua, trudc hét A-sin can di dén diém xuat phat
A; cua rua. Nhung trong khoang thoi gian d6 , rua da di dén mot diém A,
khac. Dé dudi tiép A-sin lai phai dén dugc diém A, nay. Khi A-sin di dén
diém A, thi rua lai tién 1én diém As, . . . Ctr nhu thé, A-sin khong bao go

dudi kip rua.
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Cau chuyén trén 1a nghich 1y néi tiéng cua Z&-nong (Zesnon d’Elée 496 -
429 trudc Cong nguyén) — mot triét gia Hy Lap ¢ thanh phd Edée, phia nam
nuéc Y bay gio. Nghich 1i ciia 6ng gop phan thuc ddy sy xuit hién khai niém
gi¢i han. Nho khai niém gidi han, con nguoi c6 thé nghién ctru cac van dé
lién quan t&i sy vo han trong Giai tich.
1.3.2.10. Cudn sach tiéng Viét vé xac suat — thong ké xuat ban
lan dau tién & nwée ta (OS11 NC - tr. 77)

Vao nim 1948 cudn sach “Théng ké thuong thic” dugc xuit ban tai
chién khu Viét Béc, cin cr dia ctia cudc khang chién chong Phap (1945-1954)
ctia dan toc ta. Tac gia ctia nd 1a c¢d gido su Ta Quang Biru. Luc d6 6ng dang
giit trong trach Thir truong Bo Qudc phong.

Cudn sach day 81 trang. Do diéu kién kho khin cta cudc khang chién
lac d6 nén nd duoc in trén gidy xau, mau vang niu, san xuit tai cac xuong thi
cong trong nui rimg Viét Bic. Cudn sach trinh bay cac kién thirc co ban vé
xac xuat, thong ké va nhitng tmg dung ctia mon hoc nay trong quan su. Trong
101 noi dau, tac gia viét: “Cudc thi dua yéu nudc dat van dé théng ké mot cach
cap bach. Thuat théng ké phai dugc phd bién. Khoa hoc thdng ké phai duoc
nghién ctru. C4C c&n bo cao cip phai biét dung thdng ké, can bd trung cép
phai biét lam théng ké...”

Gido su Ta Quang Buu la mot nha khoa hoc toan nang, uyén bac, mdt
can bd 1anh dao c6 tim nhin chién lugc vé cac van dé khoa hoc va giao duc
clia nudc nha, mot nhan cach 16n d6i voi 16i sdng gian di trong sang. Trén
cuong vi Giam dbc trudng Pai hoc Bach Khoa (1956-1961), Bo trudong Bo
DPai hoc va Trung hoc chuyén nghiép (1965-1976) 6ng da c6 nhiitng dong gép
quan trong trong cong cudc dao tao doi ngti can bd khoa hoc va xay dung nén

Pai hoc Viét Nam.
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1.3.2.11.Vai nét vé sy ra doi ciia khai niém dao ham (DS 11 NC-
tr. 220)

Phép tinh dao ham hay con goi 1a phép tinh vi phan da dugc manh nha
tlr nira du thé ki XVIL

Sau khi Pé-cac (Descarrtes 1569-1650) phat minh ra phuong phap xac
dinh toa do mot diém trong h¢ truc toa do vudng gbéc (ngay nay con goi la h¢
toa do Pé -cac vudng goc) va cach biéu dién ham sd bang d6 thi thi 6ng va
nha toan hoc Phéc-ma (Fermat, 1602-1665) di dit ra cac bai toan: Tim tiép
tuyén cta duong cong, tim cuc dai va cuc tiéu cua ham so. dé giai quyét cac
bai toan ndy, cac éng da tiép can duoc diéu “cdt 16i” ctia khai niém dao ham.

C6 thé xem Phéc-ma 13 ngudi di tién phong trong linh vuc xdy dung
“phép tinh vi phan”.. Ong 13 ngudi dau tién di giai quyét mot sb bai toan lién
quan dén van dé cuc tri va van dé tiép tuyén trén co s& cic “vo cung bé”.
Diéu nay khong xa v6i khoi thuy cua khai niém dao ham.

Tuy nhién phai dén nira cudi thé ki XVIIL, cac nha toan hoc méi duoc dit
nén méng viing chic cho phép tinh vi phan. Cac nha toan hoc c6 cong 1on trong
linh vyc nay phai ké dén Niu-ton (Newton, 1642-1727) va Lai-bo-nit (Leibniz,
1646-1716). Trong 10i n6i dau ctia mot tac pham ctia minh in ndm 1684, Lai-bo-
nit da viét: “V&i su hiéu biét vé phép tinh ma t6i goi 1a vi phan, ngudi ta cd thé
giai quyét duoc cac bai toan tim cyc dai, cuc tiéu va tim tiép tuyén”.

Pén cudi thé ki XVIII va dau thé ki XIX, phép tinh vi phan va ban dong
hanh v&1 n6 1a phép tinh tich phan dugc xay dung hoan chinh bdi cac nha toan
hoc Gau-xo (Gauss 1777-1855, A-ben (Abel, 1802-1829), Co6-si (Cauchy,
1789-1857 va Vai-o-xtrat (Weierstrass, 1815-1897).
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1.3.2.12. Phwong phap tién dé trong viéc xay dung hinh hoc (HH
11 CB —tr. 81, 82, 83)

Trong liic tro chuyén, Hin-be(Hiberrt) néi dia rang “trong hinh hoc,
thay thé cho diém, dwong thdang, mdt phang ta cé thé néi vé cdi ban, cdi ghé
va nhitng céc bia”.

Tir thé ky thir ba trude cong nguyén, qua tic pham “Co ban”, O-clit 14
ngudi dau tién dat nén mong cho viéc 4p dung phuong phap tién dé trong viéc
xay dyng hinh hoc. Y tudng tuyét voi nay cua O-clit dd dugc hoan thién boi
nhiéu thé hé toan hoc tiép theo va dén mai cudi thé ki XIX, Hin-be, nha toan hoc
Pric, trong tac pham “Co s hinh hoc” xuét ban nim 1899 da dua ra mot hé tién
dé ngan, gon, ddy du va khong mau thudn. Ngay nay c6 nhiéu tac gia khac dua
ra nhitng hé tién dé méi cua hinh hoc O-clit nhung vé co ban van dya vao hé tién
dé Hin-be. Sau ddy chiing ta s& tim hiéu so lugc vé phuong phép tién dé .

Tién dé la gi?

Trong sach gido khoa hinh hoc & truong phd thong, chung ta di gip
nhirng khai niém dau tién cta hinh hoc nhu diém, dudng thing va mit phing,
diém thudc duong théng, diém thudc mat phéng,v.v... Cac khai ni€ém nay
duoc mo ta bang hinh anh cua chung va déu khéng duoc dinh nghia. Ngudi ta
goi d6 1a cac khdi niém co ban va dung chung dé dinh nghia cac khai niém
khac. Hon nira, khi hoc Hinh hoc, chung ta con gidp nhirng khai ni¢m thira
nhan nhiing tinh chat ding din, don gian nhat ctia duong thang va mat phang
ma khong chirg minh, d6 13 cac tién dé hinh hoc.

Thi du nhu:
- C6 mdt va chi mot dudng thiang di qua hai diém phan biét cho trudc;

- C6 mot va chi mot mit phang qua ba diém khong thang hang cho trudc;

- Néu c6 mot duong thang di qua hai diém ctia mot mat phing thi moi

diém cua duong thang déu thudc mat phang do; v.v...
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Nguoi ta dua vao cac tién d¢& Hinh hoc dé ching minh cac dinh 1y Hinh
hoc va xay dung toan bd ndi dung cua nod. Mot hé tién dé hoan chinh phai
thda man mot s6 diéu kién sau:
- Hé tién dé phai khong mau thuin;
- MGJi tién dé phai doc lap vé6i cac tién dé con lai;
- Hé tién dé phai day du.

Cdc li thuyét hinh hoc

Chuing ta biét réng moi li thuyét hinh hoc c¢6 mot hé tién dé riéng cua no.
Riéng hinh hoc O-clit va hinh hoc Lo-ba-sep-xki chi khic nhau vé tién dé
song song con tat ca cac tién dé con lai cua hai li thuyét hinh hoc nay déu
gidng nhau. Trong sach gido khoa hinh hoc 16p 7, tién dé O-clit vé duong
thang song song duoc phat biéu nhu sau: “Qua mét diém M nam ngoai dwong
thang a chi ¢6 mét dwong thang d song song véi dwong thang a d6”. Trong
cac gido trinh vé co sé hinh hoc, tién dé nay duoc goi 1a tién dé V cua O-clit.
Suét hon hai nghin nim ngudi ta di nghi ngd rang tién d& V 1a mot dinh I
chtr khong phai mot tién dé va tim cach chimg minh tién dé V tir céc tién dé
con lai, nhung tit ca déu khong di dén két qua. Tién dé V con duoc phat biéu
mot cach chinh xac nhu sau:

“Trong mit phing xac dinh boéi dudng thang a va mot diém M khong
thudc a ¢ nhidu nhit 1a mot dudng thang di qua diém m va khong cat a”. Sau
d6 nguoi ta dat tén cho duong thang khong cat a noi trén 1a dudng thang song

song voi a.

a

L6-ba-sep-xki 1a ngudi dau tién dit vin dé thay tién dé O-clit bang tién
dé Lo-ba-sep-xki nhu sau: “Trong mit phang xac dinh duong thang a va mot

diém M khong thudc a co it nhat hai duong thang di qua M va khong cit a”
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T tién dé nay nguoi ta chimg minh duoc tong cac goc trong mdi tam
giac déu nho hon hai vuong va xay dung nén mot mén Hinh hoc mdéi goi 1a
Hinh hoc Lo-ba-sep-xki (Mot loai Hinh hoc phi O-clit). Nam muoi ndm sau
khi Ld-ba-sep-xki cong bd tac phdm ndi trén, nguoi ta chimg minh duoc rang
Hinh hoc Lo-ba-sep-xki khong hé c6 mau thuin. Ngay nay, Hinh hoc Lo-ba-
sep-xki c6 nhiéu ung dung trong nganh Vat Li vii tru va da tao nén mot budc
ngoit 1am thay di tu duy khoa hoc ctia con ngudi.
1.3.2.13. Hinh da dién déu (HH 12 CB —tr. 19-20)

Cau chuyén vé cac hinh da dién déu mang nhiéu tinh huyén thoai. Nguoi
ta khong biét duoc ai 1a nguoi dau tién tim ra chung. Trong mdt cudc khai
quat, nguoi ta da tim théy mét thtr 36 choi cua tré em c6 hinh hai muoi mit
déu voi nién dai cach ching ta khoang 2500 nim. Cac nha toan hoc cb dai Hy
Lap thudc truong phai Pla-tong va trudc d6 nira do 1a truong phai Pi-ta-go
(thé ky IV trudc Cong nguyén) di timg ngién ciru vé cac hinh da dién noi
chung va vé cac hinh da dién déu noi riéng., Cac nha toan hoc thoi by gid coi
nim loai hinh da dién 13 nhitng hinh 1y tuéng. Nguoi ta coi bon loai da dién
déu dé dung 1a tir dién, hinh 14p phuong, hinh bat dién déu va hinh hai muoi
mit déu, theo tht tu tuong trung cho lua, dat khong khi va nude, do la bon
yéu t6 co ban (theo quan niém cta thoi by gid) tao nén moi vat. con hinh
mudi hai mét déu tuong trung cho toan thé vii tru.

Sau nay ngudi ta con tim thay cac hinh da dién déu xuat hién trong tu nhién
dudi dang tinh thé cta nhiéu hop chit. Chang han tinh thé cua cac chat Sodium
sulphantimomiate, mudi an, chrome alum cé dang tuong ung 1a khdi tir dién,
khdi 1ap phuong, khdi bat dién déu. Con hai loai hinh da dién déu phic tap hon
14 hinh muoi hai dién déu, xuat hién trong khung xuong cua mdt s6 sinh vat bién

vi du nhu: circogonia icosahedra va circorrhegma dodecahedra.
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Céac hinh da dién déu la nhirng hinh c6 tam, truc hodc mait phéng ddi
xung. Viéc nghién ctru cac phép bién hinh bién mdi hinh da dién déu thanh
chinh n6 di dit nén mong cho 1y thuyét vé cic nhém hitu han, mot hudng
nghién ctru quan trong cua Pai s6. Ly thuyét ndy c6 nhiéu tmg dung trong
viéc nghién ctru cac dang tinh thé ctia cac hop chat hoa hoc.
1.3.2.14. Vé lich sir phat minh Logarit va bang Logarit (BS 12

NC — tr. 91- 92)

Logarit la phat minh cta Né-pe (J. Napier hay Neper 1550-1617) — mot
dién chu va nha than hoc nguoi Xcot-len. Né-pe bi toan hoc 16i cudn va ong
coi toan hoc 1a niém vui giai tri cia minh. Trong vong hai muoi ndm troi,
nhirng ltc ranh rdi, Né-pe phat trién 1y thuyét 16garit va ong da trinh bay van
dé nay trong mot cudn sach viét bang chit La-tinh in nim 1614 v4i dau dé

Av1?

“Mb ta mot bang logarit ky diéu” (tir “logarit” c6 gbc 1a nhiing tir Hy Lap:
logos nghia 13 ti 18, arithmos nghia 1a s6). Ong hy vong nhiing phat minh cua
minh s& gitip don gian hoa nhiéu phép tinh trong thién vin, d6 1a nhitng phép
tinh doi hoi nhiéu cong strc va thoi gian.

Thuc té, 16garit ctia Né-pe da lam cudc cach mang trong thién vin va
trong nhiéu linh vuc toan hoc bang cach thay thé viéc thuc hién “phép tinh
nhan, chia, tinh can bac hai, can bac ba cua nhiing s6 1én ma bén canh viéc
tiéu phi thoi gian mot cach té nhat, ngudi ta con hay bi nham 13n” bang thuc
hién cac phép tinh cong trir don gian nhiing sé tuong (mg. Phat minh cia Né-
pe 1a mot phuong thirc tiét kiém thoi gian dang ke.

Mot s6 nha sir hoc coi rang viée sir dung logarit dé don gian cac phép tinh
da gitip nha thién van ngudi Puc Gio-han Ké-pe (J. Kepler) phéat hién ba quy
ludt chuyén dong ctia hanh tinh ma diéu nay lai gitip nha vat Iy ngudi Anh Niu-
ton (I. Newton) phat hién 1y thuyét hip dan. Sau phat minh ctia Né-pe 200 nam,
nha toan hoc Phap La-pla-xo (P. Laplace) viét rang : Logarit, bang cach giam

b6t cong thire tinh todn, di kéo dai tudi tho gip hai 1an cho cac nha thién van.
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Céc bang 16garit ban dau ctia Né-pe con nhiéu khiém khuyét. Mot nha
todn hoc ngudi Anh 1a Hen-ry Bric (H. Briggs) doc cong trinh cia Né-pe
(bang chit La-tinh) ngay sau khi n6 dugc cong bd, 1ap tirc thay dugc ¥ nghia
ctia phat minh ky diéu nay. Bric viét thu cho Né-pe dé nghi gip g& trao d6i va
néu ra nhiéu cai tién cho phat minh d6. Hai nha toan hoc gip nhau vao mua hé
nim 1615. Bric dé nghi dinh nghia lai logarit thap phan (16garit co s6 10).
Thuc ra, Né-pe c6 nghi dén ding co s6 10 nhung khong di sttc dé 1am nén
cac bang mdi. Né-pe dé nghi Bric xay dung nén cac bang nhu thé.

Sau d6 hai nim, cic bang l6garit thap phan dau tién da duoc Bric xay
dung. Né-pe mit ndm 1617 trude khi Bric hoan thanh céc bang d6. Nhiéu nha
toan hoc da tiép tuc xay dung bang 16garit thap phan trong d6 c6 bang cua
Bra-di-xo ma ngay nay ching ta van con dung.

Khi viét sb thap phan duong a dudi dang ki hiéu khoa hoc a=«.10", véi
1<a <10, nell thi loga=loga +n 1)

Nhu vay, chi can biét loga Vae[l;lO) thi s€ tinh duogc l6garit thap
phan ctia mot sd thap phan duong bat ki. Nguoi ta goi loge trong (1) 1a phdn
dinh tri, n 1& phdn déc tinh ciia loga. Trong cic bang sb nguoi ta cho sin gia
tri gin daung phdn dinh tri loga . Bang ctia Bra-di-xo cho loge véi bdn chir
s6 thap phan.

Vi du: Cho biét: log2,319. Tinh log23,19 va log0,2319
Giai: 10g23,19 =10g(2,319.10) + 1 =0,3653 + 1 =1,3653;

L0g0,2319 = log(2,319.10™)+ 1 = l0g2,319 — 1 = 0,3653 — 1 = —0,6347
1.3.2.15. Ngudn goc ciia ki hiéu nguyén ham va tich phan (DS 12
NC —tr. 157)

Ki hi¢u tich phén la do nha toan hoc thién tai nguoi Ptc Lai-bo-nit (1646-
1716) dua ra. Tich phan cta ham s f trén doan [a;b] duoc 6ng dinh nghia 13

giéi han cua tong tich phan.

S6 héa béi Trung tam Hoc liéu — Dai hoc Thdi Nguyén http://www.lIrc-tnu.edu.vn



www.VNMATH.com

41

M £ (%) (%~ %) )

Thoi Lai-bo-nit, hiéu X, — X, thuong duge viét 1a dx, =x,,, — X, do d
1a chit cai dau cua chit cai La-tinh “deferenta” (hiéu sd). Do d6 giéi han (1)

duoc viét lai thanh
n-1
Iimz f(x.)dx,
k=0

Ki hiéu Z (tong s6) cling nhu chit s6 S ¢6 ngudn gde tir chir La-tinh “summa”

(c6 nghia 13 tong s6). Dau tich phan j 14 bién dang don gian cua chir S.

b
Ki hi¢u jf(x)dx mudn noéi rang ddy 1a gidi han cua tong cac s6 hang

a

b
f (x)dx, . Thanh thir giéi han (1) dugc 1i hidu 1a j f (x)dx.

b
Cong thuce j f (x)dx = F(X)‘z v6i F 14 nguyén ham tuy ¥ cua f néu 1én mbi
a

lién hé gitra tich phan va nguyén ham va li hiéu J f (x)dx dugc dung dé chi
cac nguyén ham cua f. Viéc coi J f(x)dx 1a mot nguyén ham bét ki cua f

b
. Nguoi ta

a

b
dan dén cong thirc truc quan va tién loi 1a j f(x)dx = ( J f (X)dx)

b
con goi J f(x)dx la tich phan xac dinh va J f (x)dx la tich phan bat dinh

(khong xac dinh ctia ham f).

S6 héa béi Trung tam Hoc liéu — Dai hoc Thdi Nguyén http://www.lIrc-tnu.edu.vn



www.VNMATH.com

42

1.3.2.16. Ai la ngwoi phat minh ra phép tinh tich phan (bS 12

NC —tr. 173)

Cung v6i phép tinh vi phan, phép tinh tich phan 1a mét thanh tyu 16n cua
tri tu€ nhan loai. N6 da tao nén mdt budc ngoat lom trong sy phat trién cua khoa
hoc va tr¢ thanh mdt cong cu sdc bén, déy sirc manh duoc cac nha khoa hoc sur
dung rong rai trong nghién ctru ciing nhu trong tng dung thuc tién.

Phép tinh vi phan va tich phan do hai nha bac hoc 16n 1a Nui-ton
(I.Newton 1643-1727), nguoi Anh va Lai-bo-nit (G. Leibniz 1646-1716),
ngudi Pic, sang tao ra dong thdi va doc 1ap véi nhau.

Thyc ra, day 1a cudc chay tiép strc ctia nhiéu thé hé cac nha bac hoc xuit
sac trong nhiéu thé ky. Trudc Niu-ton va Lai-bo-nit hai nghin nim, nha béc
hoc Ac-si-mét dd c6 ¥ tuong dau tién va phép tinh tich phan. Trong bic thu
guri nguoi ban, 6ng da dua ra mot phuong phap méi, goi la “phuong phap vét
can” va da st dung né dé tinh nhiéu bai toan tinh dién tich, thé tich, chiéu dai
cung. Do 13 tién nhan cua phép tinh tich phan. Sau ong, nhiéu nha bac hoc
cling tham gia m& dudng cho sy ra doi cua tich phan, trong d6 phai ké dén
nhirng dongd gdp xuét xic cua cac nha khoa hoc nhu: Ké-ple, Ca-va-li-o-ri,
Phec-ma, Bé-cac, Ba-rau (1. Barow).

Ngay nay, cic nha nghién ctru déu nhat tri rang, vé mit thoi gian, Niu-
ton kham phd ra phép vi tinh vi — tich phan trudc Lai-bo-nit khodng 10 ndm
nhung Lai-bo-nit lai cho céng bd cong trinh cua 6ng trude Niu-ton téi ba
nam. V& hinh thtic, phép tinh tich phan ctia Niu-ton va phép tinh tich phan
ctia Lai-bo-nit khac nhau rd rét. Niu-ton trinh bay cac két qua ctia minh dudi
ngdn ngit Hinh hoc, con Lai-bo-nit dung ngdén ngir Pai sd. Cac ki hiéu cua
Lai-bo-nit phong pht va thuan tién hon nhiéu so véi cac ki hiéu cta Niu-ton
(dau tich phan va cac ki hiéu vi phan, dao him ma ching ta ding ngay nay la

ctia Lai-bo-nit). V& sy két hop giita phép tinh vi - tich phin voi cac nghién
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ctru vé khoa hoc tu nhién thi Lai-bo-nit khong siu sic bang Niu-ton nhung
dung trén goc do toan hoc thi phép tinh vi - tich phan cta Lai-bo-nit thé hién
mot tAm nhin bao quat hon, mdt tri tudng tugng tinh té hon.
1.3.2.17. Vai nét vé su phat trién sé phirc (DS 12-NC - tr. 197-198)
Tir lau ngudi ta da biét dén cong thirc nghiém ctia phuong trinh bac hai:
ax’+bx+c=0 (a=0). Hdico ching cong thirc nghiém ctia phuwong trinh
bac ba : ax’+bx*+cx+d =0 (a=0) (chi dung phép tinh cdng, trlr, nhan,
chia, 14y cin trén cac hé s0)?

Pén thé ky XVI, G. Cardano (1510-1576) tim ra mot cong thic nhu thé;
nhung du a, b, ¢, d 13 nhitng sé thuc chi nham tim nghiém thuc, cong thirc van
dé cap dén sb phurc.

Chang han, véi phuong trinh x*+ px+q=0 (p, q 1a hai s thuc cho

trudc) thi cong thirc nghi¢m c6 dang:

Jg /iz+p_3+i/_ﬂ_ ¢ 0
2 4 27 2 4 27
2 3

qa._np

Cu thé 1a goi 0 la mot can bac hai cua Z+E’ léy u, v sao cho Uu® :%+5,

V3:—%—5 (ma uv=—§) thi X = u + v la mot nghiém cia x° + px+q=0.

2 3
Néu qI + % <0 thi ta gdp can bac hai 6 cua sb thuc Am nhung két qua utv

van la so thuec.

2 3

Vi du: v6i phuong trinh x* —15x—4=0 thi qf + % —_121; liy 6=11i thi

—%+5=2+11i=(2+i)3; —%—5=2—11i=(2—i)3
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Vaylayu=2+1,v=2—-i (uv=5= —g)thiu+v=4le‘lmétnghiémcﬁa

phuong trinh x* —-15x—-4=0.

Tuy cOng thirc nghiém ctia phuong trinh bac ba mang tén Cardano
nhung thuc ra N. Tartaglia (1499-1557), nguoi Y da tim ra 1i giai nhiéu kiéu
phuong trinh bac ba va tiét 10 phuong phap giai cho Cardano . Nho d6
Cardano d3 tim ra 1oi giai tong quat va cong bd vao ndm 1545. Mot hoc tro
ctia Cardano 1a L. Ferrari (1522-1565) , ngudi Y dd tim ra cach giai phuong
trinh bac bon bang cach dua vé giai mdt phuong trinh béc ba.

Vé cac nha toan hoc Y tio bao dung cac biéu thirc chtra nhitng chir s6
dang con co vé bi an (s6 40) dé dén duogc két qua thyc dan da ciing lam cho
cac nha toan hoc chép nhan st dung ki hi¢u a + b\/—_l (a, b 1a hai sb thuce) khi
giai phuong trinh bac hai, bac ba, bac bon trong thé ki XVIL.

Sang dau thé ki XVIIL, A. De Moivre (1667-1754), ngudi Anh tim duoc
moi lién quan gitta cin ctia sé phirc véi lwong gidc. Nam 1764, J. D’ Alembert
(1717-1783), ngudi Phap dua ra chimg minh dau tién dinh 1i co ban cta dai
s6. L. Euler (1707-1783), ngudi Thuy S§ ciing nghién ciru van dé nay va
chinh Euler da dung ki hiéu I dé chi don vi 0. C. Gauss (1777-1855), nguoi
Puc da dua ra ching minh day du dinh 1y co ban cta Dai s6 vao nam 1799.

Pén thé ki XIX, ly thuyét ham sb bién sb phtrc duoc phat trién manh ,
nhitng nguoi dong gop 16n 1la A.L Cauchy (1789-1857, nguoi Phap), B.
Riemann (1826-1866, ngudi Puc). . . Ngay nay, s6 phitc xuit hién trong
nhiéu nghién ctru toan hoc, vat 1i, khoa hoc, ki thuat.

1.4. Thyc trang viéc day ndi dung lich sir toan ¢ mét s6 truong
THPT trén dia ban tinh Thai Nguyén
Toan hoc 1a mot mon khoa hoc co ban, nhiém vu cua nguoi giao vién la

truyén thu kién thtrc cho hoc sinh, hoc sinh tiép nhan kién thirc, bién kién thirc
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ctia nhan loai thanh kién thirc cia minh. Rét it khi hoc sinh thic mic rang
kién thtc nay xudt phat tir dau, khi ndo. Con ngudi gido vién thuc su cling it
khi quan tdm dén lich st ctia van d&, néu c6 ciing chi tim hiéu qua nhiing chi
dan trong sach gido khoa. Do khuon khd SGK c¢6 han nén nhing chi din trong
sach gido khoa khong c6 nhiéu va ciing chua thuc su day di ca vé chat 1an vé
lugng, hau nhu 13 chi néu 1én chir chua néi rd dugce tir diém xuét phat cho dén
su phat trién ctia van dé. Néu mubn quan tdm hay tim hiéu vé lich sir toan
cling gip kho khin trong van dé tai liéu tham khao, hién nay trong cac hiéu
sach rat it sdch vé lich st toan, tim kiém thong tin trén mang thi khong day
du, hoic 1a tiéng nudc ngoai. Con mdt 1y do rit quan trong dan dén viéc day
noi dung lich st toan chua dugc quan tAm nhiéu trong trudng Pho thong dé 1a
thoi lugng trong phan phdi chuong trinh cia B6 GD&DT chi vira du tham chi
1a chua du dé giao vién truyén thu kién thirc, t6 chire cac hoat dong cho hoc
sinh. Vi thé, gido vién hau nhu khong c6 thoi gian dé cho hoc sinh tim hiéu vé
lich str toan trong céac gio hoc.

Dé c6 thém thong tin, ching t6i d3 tién hanh thim do ¥ kién ctia hoc sinh
vé viéc day lich sir toan trong nha truomg Phé thong va hiéu biét ctia hoc sinh
vé mét s kién thuec lich st toan hoc, v&i ndi dung cu thé sau:

Mau phi€éu tham do nhu sau:

* Phan chung cho cac 16p:

Cdu hoi 1. Em c6 quan tdm dén lich str todn hoc noi chung va vé lich st tung

van d€ ma minh dang hoc noéi riéng?

Rat quan tam: Quan tam vtra phai: Khéng quan tam:

Cdu héi 2: Em nghi gi vé vai tro cua lich st toan hoc ddi voi ngudi hoc todn

va yéu toan?

Rat quan trong: Quan trong vura phai: Khong quan trong:
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Cdu hoi 3: Trong cac gio toan, cac thay cd giao co yéu cau hoc sinh doc céc

chi dan lich str toan hoc trong sach gido khoa hay khong?

Thuong xuyén: Khong thuong xuyén: Khong bao gio:

Cdu héi 4: Trong cac gio toan, cac thdy cd gido c6 danh thoi gian dé gidi

thiéu vé lich str ctia van dé ma cac thay c6 dang day hay khong?

Thuong xuyén: Khong thuong xuyén: Khong bao gio:

* Phan danh cho hoc sinh 16p 10:
Cdu hoi 1: Giooc-Gio-Bun la mot nha toan hoc, nguoi da sang lap ra:
A. Lbgic toan
B. Ly thuyét tap hop
C. Pinh 1y vé tong va tich hai nghiém ctia phwong trinh bac hai
D. Bét dang thirc gifta trung binh cong va trung binh nhan.
Cdu hoi 2: Nha toan hoc nao la nguoi dau tién dé cap dén khai niém
“Radian”?
A. Co-si B. Lé-6-na O-le
C. Cac-da-n6 D. Hen-rich A-ben
Cdu héi 3: Nha toan hoc nao 13 nguoi dau tién xdy dung nén khai niém
vecto?
A. Bunhia CopxKi B. E-va-rit Ga-loa

C. William Hamilton D. Hec-man Grat-xo-man

* Phin danh cho hoc sinh 16p 11:
Céu héi 1: Pascal la nha toan hoc dau tién
A. Phat minh ra may tinh
B. Khai sinh ra Ly thuyét x4c suat
C. Bang s6 cua cac hé sd trong khai trién nhi thirc Niu-ton

D. Ca ba dép an trén.
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Cdu hoi 2: C06-si la nha toan hoc nghién ctru ve:

A. Gidi tich B. Dai s6

C. Hinh hoc D. Ca ba dép an trén.
Cdu hoi 3: Ta-let la nha:

A. Toan hoc B. Thién van hoc

C. Triét hoc D. Ca ba déap an trén.

* Phian danh cho hoc sinh 16p 12:

Cdu héi 1: Né-pe 1a nha toan hoc dau tién
A. Phat minh ra Ly thuyét xac sut
B. Khai sinh ra Logarit
C. Phép tinh tich phén

D. Sé phic.
Cdu héi 2: Co-si 13 nha toan hoc nghién ctru vé:
A. Gidi tich B. Dai s6
C. Hinh hoc D. Cé ba dép an trén.
Cdu hoi 3: Niu-ton la nha:
A. Toan hoc B. Thién van hoc
C. Vatly hoc D. C4 ba dap an trén.

Pbi tugng tim hiéu 1a HS cac trudng trén dia ban tinh Thai Nguyén:
Truong THPT Thai Nguyén, Truong THPT Pai Twr, Truong THPT Binh Yén
Dinh Hoa.

S6 lugng HS hoi ¥ kién: 1200, sé lwong GV héi ¥ kién: 70.

Két qua thu dugc cu thé nhu sau:

Mirc 49 gliglégnday lich st Thuong xuyén | Thinh thoang | Khong bao gid
S6 luong GV giang day 5 31 34
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* Phan chung cho céc 16p:

Cau 1: Em c6 quan tam dén lich st toan hoc n61 chung va vé lich str tirng van

dé ma minh dang hoc noi riéng?

Mirc do Rt quan tim | Quan tdm vira Khéng
phai quan tdm
SO % 0% 36% 63%

Cau 2: Em nghi gi vé€ vai tro cua lich st todn hoc doi véi1 nguoi hoc toan va

yéu toan?
Mf]:’C do Rat quan trong | Quan trong vira phai | Khong quan trong
SO % 0% 36% 63%
Thuong xuyén Khong thuong xuyén Khong bao gio
Céu 3 11% 41% 48%
Cau4 15% 65% 20%

* Phan riéng danh cho ting 16p:

Lép 10 Lop 11 Lop 12
Duing Sai Dbung Sai Dulng Sali

Caul 63% 37% 60% 40% 27% 73%
Cau 2 55% 45% 42% 58% 46% 54%
Cau 3 41% 59% 37% 63% 58% 42%

Nhan xét: Tir két qua thim do, chung t6i nhan thay:

Hau hét HS khong quan tam (63%) dén lich sir toan hoc. Miac di cac em
thay rd rang lich sir toan hoc rat quan trong (45%) ddi véi ngudi hoc toan.

Céc thay ¢ gido c6 yéu cau hoc sinh vé nha doc chi dan lich s trong

SGK nhung rat it.
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Trong cac gio toan, cac thiy cd khong thuong xuyén danh thoi gian dé
gi6i thiéu vé lich st cua van d& ma minh dang giang day.

Déi voi nhitng cau hoi vé lich st toén, ti 18 tra loi ding cua HS rat it
mic du nhitng cau hoi nay rat don gian va c6 ndi dung nam trong céc chi dan
lich str cua SGK.

Qua d6 cho thay GV toan & truong THPT hién nay tuy cé quan tam dén
viéc truyén thu tri thirc vé lich str toan cho HS nhung rat it, thudng bo qua
hoic chi don thuan 13 dan HS vé nha tu doc, tu tim hiéu, rat it khi danh thoi
gian trén 16p dé néi vé lich sir ciia van dé ma HS dang hoc. Vé nguyén nhan,
c6 thé do diéu kién khach quan tac dong nhu ndi dung chuong trinh kha nang,
khudn khé SGK ¢ han, cé thé do nguyén nhan chi quan nhu ngudi GV chua
thue sy thiy duoc tam quan trong cua lich st toan, chua cé ¥ thirc tu hoc, tu
boi dudng kién thic vé van dé nay; Viéc d6i mai SGK va doi mai kiém tra
danh gia chua dong bo; Viéc déi méi PPDH & mét bo phan GV con hinh
thirc, chua hiéu qua, chua phat huy duoc tinh tu giac, sang tao, tinh than tu
hoc, tu tim hiéu caa HS.

V& nguyén nhan, y kién cac GV cho rang:

- Do khong cé thoi gian: 24%

- Do khéng c6 tu liéu: 20%

- Do chua biét cach: 56%

Vi thé nén ching ta can phai trang bj tri thirc lich str toan cho GV va tich

hop tri thac lich sir toan vao cac gio day toan va cac hoat dong khac.
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KET LUAN CHUONG 1

Ly ludn va thuc tidn da cho thiy trong hoat dong day hoc toan can phai
phat huy tinh tich cuc, tu gidc, cha dong tu duy sang tao cta ngudi hoc, can
boi dudng nang luc tu hoc, long say mé tu hoc, ty tim hiéu cta HS. Mudn
thie hién thanh cong viéc d6i mdi PPDH, ngudi GV phai biét két hop nhiéu
phuong phap, c6 kién thirc sau rong khong nhiing vé kién thic toan ma con
phai 6 kién thic vé lich sir toan.

Qua thuc té tim hiéu & mot sb treong trén dia ban tinh Thai Nguyén cho
théy van dé day hoc lich str toan trong bd mon toan ¢ nha truong PT can duoc
quan tdm hon, GV cin phai truyén dat hay t6 chirc, sap xép cac hoat dong dé
HS ty tim hiéu cac kién thirc vé lich st toan, gitip cho gio gidng thém sinh
dong, HS thém yéu mén toan hon, 1am cho mon toan bét tinh triru tugng, gan
glii voi thue té hon, tac dong dén tinh cam dem lai niém vui, htrng thu hoc tap

ctia HS, gop phan doi méi phuong phéap day hoc.
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Chwong 2

BIEN PHAP TRANG BI KIEN THUC LICH SU TOAN
TRONG DAY HQC TOAN O TRUONG THPT

Ttr nghién ctru thyc trang day hoc todn & mot $6 truong THPT trén dia
ban tinh Thai Nguyén va ¥ kién cic chuyén gia hang dau cho thay c6 hai bai
toan can giai quyét:

1. Trang bi kién thtrc vé lich st toan co ban cho GV va chi cho ho cach
tu lam giau nhitng kién thirc vé lich sir toan ctia minh.

2. Xéac dinh duoc mot s6 bién phap dé truyén thy kién thirc lich st toan
cho HS THPT trong day hoc toan.

2.1. Cac bién phap nhim bé sung mét sé kién thirc vé lich sir
toan hoc cho GV

Gv trong qua trinh hoc ¢ Pai hoc Su pham da duoc tiép can va trang bi it
nhiéu kién thic vé lich sir toan, nhung chua du va chua hé théng theo SGK
toan THPT. Vay mdt trong nhitng nhiém vu quan trong ctia nguoi GV do6 1a tu
hoc, tu bdi dudng cho minh vé kién thuec lich st toan béng cac bién phap sau:
2.1.1. Bién phap 1: Cung cap ngudn va yéu ciu GV tim hiéu tai liéu

Trude hét, GV phai doc k¥ cac chi dan lich sir, cac bai doc thém trong
SGK, ngoai ra cac thdy c6 c6 thé tim hiéu thém trong céac tai liéu, cac sach
tham khéo, tim kiém thong tin trén mang dé mo rong thém vé nhiing van dé
d6. Thong thudng cac bai chi dan lich sir hay cac bai doc thém trong SGK rét
ngian gon, chua day du thong tin, chua noi rd hét dugc ngudn gbe va sy phat
trién cua van dé. Nguoi GV phai ¢6 nhiém vu tim hiéu thong tin dé 1am sang
t6 nhirng diéu do.

Vi du 1: Trong SGK Dai s6 10 — Nang cao, chuong I, sau bai 4, so gan

ding va sai s, trang31, c6 bai doc thém: Lich sw cuia vi¢c tinh gan dung soé so «
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S6 714 s6 vo ti, né co biéu dién thap phéan 14 s6 thap phan vo han khong
tudn hoan. Trong lich sir toan hoc da xuét hién mot “cudc dua” nham dat ky
luc vé& viéc tinh gan dung sb 7 voi nhiéu chir sé (nghia 14 voi do chinh xéac
cang cao). Ngudi dau tién tinh s 7 t6i 7chir s6 1a T6 Sung Chi, nha toan hoc
Trung Qudc (thé ky V). Nha toan hoc Ru — d6n — pho (C. Rudolff, 1499-
1545) nguoi Buc di tinh s6 7 tdi 35 chit s6. Ong réat ty hao vé diéu nay va dé
lai di chtic khic 35 chit s6 nay 1én bia mo cta 6ng. Ngay nay vdi su trg giap
clia may tinh, cac ky luc vé tinh s6 7z voi nhiéu chir s6 lién tiép bi vuot qua

trong mot thoi gian ngan. Chung ta xem bang sau day sé rd.

Nam | Qudc tich nguoi tinh sb 7 Chit s6 cua sb 7
1957 Mi 100 265
1973 Phép 1 tri€u
1983 Nhat 16 triéu
1986 Mi 30 tri€u
1987 Nhat 1335 tri¢u
1989 Mi 4 ti
2002 Nhat 1241 ti

GV ¢6 thé cho HS tu doc bai doc thém nay v&i muc dich gioi thiéu

vé sb gin dung. GV c¢6 thé nhic lai bai doc thém nay khi day hoc chuong 6:
Goc lugng gidc va cong thue luong giac, nhung bai doc thém nay chua thoa
mian duge tinh to mo ctia HS, cic em c6 thé dit cau hoi:

Ho di tinh s6 sb 7 nhu thé nao?

Ho d3 dung cach nao dé tinh?

Tai sao lai ra nhitng két qua khac nhau nhu thé?

Dé tra 101 nhimg cau hoi d6, GV can cr vao tai liéu [20], Internet ty tim hiéu

ki hon, sau hon lich str phat trién ctia s60 7 d€ nam dugc thong tin chinh xéc sau:
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S6 mmla tén cua chir thir 16 ciia miu tu Hy lap. N6 duoc dinh nghia nhu

mot hing sb, 1a ty sb gita chu vi vong tron véi dudng kinh cia nod.

Tén mmdo chit peripheria (perijeria) c6 nghia 1a chu vi cua vong tron.

Nhung n6 khong c6 tén chinh xac, thuong nguoi ta goi 1a p, ¢, hay p

Chit p dugc ding vao khoang giira thé ky thtr 18, sau khi Euler xuit ban cudn
chuyén luan phan tich nam 1748. Y dinh dung ky hiéu p 14 dé tuong nhé dén nhimg
nha Toan hoc Hy Lap 1a nhiing ngudi tim ra du tién con s6 gan ding ctia pi.

Trung Qudc c6 mot nén lich st toan hoc 1au doi va phong phu, trong d6
phai ké dén tac pham toan hoc ¢ nhét 1a tap “Toan hoc 9 quyén” ( hay con
goi 12 “Ciru chuong toan thuat”). Tac pham nay duogc coi 1a két qua doc dao
trong nhirng thanh tyu todn hoc ctia Trung Qué)c, xuét hién vao dau cong lich.
Gia tri 7 =3 dugc dung trong quyén tht nhat, c6 18 1a tir thoi ¢6 dai truyén
lai. Cac nha toan hoc Trung Qudc thoi ky nay di tinh duge sé 7 chinh xac
hon. O thé ky I trudc cong lich, Luu Ham da tinh dugc 7 =3,1547, O thé ky
II trude cong lich, Truong Thanh tinh duoc 7 = J10 (Truong Thanh cho rang
ti s& gitra binh phuong d6 dai dudng tron va binh phuong chu vi hinh vudng
ngoai tiép 1a 5:8) O thé ky III sau cong lich, khi tinh canh cua cac da giac noi
tiép, Luu Huy tim thdy 7 =3,14. Ong d3 xuit phat tir gia thiét rang dién tich
hinh tron duoc tinh x4p xi dudi bang dién tich ctia cac da giac noi tiép. Mubn
tinh duoc x4p xi trén thi ong cong dién tich ctia cac da giac ny véi tong dién
tich nhitng hinh chit nhit ngoai tiép cac vién phan thira ra. Tu do:
S,, <s<S, +2(S,,—S,). Khi tinh dén hinh 192 canh, Luwu Huy tinh duoc

(voi R=10): S, =313202 va S, =314 Tir d6 ong két luan: 7=3,14.
625 625

Mot s6 tac gia khang dinh rang Luu Huy d tiép tuc tinh dén hinh 3072 canh
va da thu duge 7 =3,14159. Hoi thé ky thtr V, T6 Sung Chi (430 - 501) da

cho 7 hai gia tri phan thich hop: % va :1% va di u6c luong 7 dén 7 s6 1é:

3,1415926 < 7 < 3,1415927 .
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Vao nam 1585, Adriaen An thoniszoon da tim théy lai ti s6 % cua

nguoi Trung Hoa c6 dai. Pay 10 rang 1a mdt ngau nhién may man vi moi di€u

R ., 37 333 aa iz S A x g
ong dua ra la @>7Z’>ﬁ.ROI ong lay trung binh cac tir s6 va cac mau so

dé duoc gia tri chinh x4c ctia s6 7.

Nam 1593, Arianus Romanus ngudi Ha Lan da tim ra sé 7 dtng véi 15
s6 thap phan bang phuong phap co dién khi ding da giac c¢6 s6 canh 1a 2%,

Nam 1610, Rudolff van Ceulen ngudi Ptc da tinh s6 7 vdi 35 sb thip
phan bang phuong phap c6 dién bang cach dung cac da giac c6 2% canh. Ong
da dung phan 16n cudc doi minh dé lam viéc nay va thanh tuu cta éng qua 13
khéc thuong, con s6 d6 da duoc khic 1én bia md cua ong , doi khi & Btic
ngudi ta con goi s6 d6 1a “sb Rudolff”.

Nam 1630, Grienberger khi dung lap ludn cua Snell da tinh dugc sO 7 v6i
39 s6 1é. Pay 1a nd luc cubi ciing trong viéc tinh 7 bang phuong phap chu vi.

Vao ndam 1650, Nha toan hoc nguoi Anh, John Wallis da tim dugc mdt
bicu thirc ki la.

7 _22446.638..
2 13.355.7.17..

Lord Brouncker, chu tich dau tién ctia Hoi hoc Hoang gia da bién két qua

cua Wallis thanh mét phan sb lién tuc:

T " 2 2 2 2
Song khong c6 biéu thirc ndo trong hai biéu thire trén dugce dung dé tinh
toan mo rong cho sb 7.
Vao nam 1671, nha toan hoc Scotland, James Gregory da thau dugc mot

chuoi vo han:
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3 X5 X?
acrtanx=x——+——-—+... (-1<x<1])
3 5 7

Gregory khong ghi chu lai nhung néu x = 1 thi chudi tré thanh

Sau do, nho chudi Gregory ma c6 rat nhi€éu nha toan hoc da tim ra cac
chit sO thdp phan cua s6 7. Dién hinh la vao ndm 1844, Zacharius Dée, co
bi€t danh la nguoi tinh toan nhanh nhu chdp da tim ra s6 7 véi dung 200 so

1¢ bang cach dung chudi Gregory lién hé vai hé thirc:

T 1 1 1
~ =acrtan| = |+acrtan| = |+acrtan| =
4 (2j (5J (8j

Nam 1841, William Rutherford, ngudi Anh da tinh duogc s6 7 v&i 208
s6 1¢ (trong d6 c6 152 s vé sau dugc xac nhdn 13 chinh x4c) bang cach dung

chudi Gregory lién hé v&i hé thuec:

T 1 1 1
— =A4acrtan| — |—acrtan| — |+ acrtan| —
4 (5) (70j (99)

Niam 1853, Rutherford tré lai bai toan va di tim duoc 400 chit sb thap
phan dung.

Nam 1873, William Shanks ngudi Anh, khi str dung cong thirc Machin da
tinh duge s6 7 voi 707 s 1é. Trong mot thoi gian dai, day 1a mot phép tinh
chua hé bao gio thuc hién duoc ma clr tuong nhu chua c6 chuyén nao hoang
duong bang.

Nam 1882, mot sb goi la s6 dai s6 néu né 1a nghiém cua mot da thic co
cac hé sb hitu ti. Néu khong thi n6 duoc goi la sb siéu viét. F. Linderman chi
thiy ring s6 7 1a mot sb siéu viét. Didu ndy cho thiy rang bai toan ciu

phuong khong thé giai duoc bang cac dung cu Euclid.
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Nam 1944, may tinh dién t& ENIAC & phong nghién ctru dan dao quan
doi & Aberdeen, Maryland da tinh duogc s6 7 v&i 2037 chit s6 thap phan.

Nam 1959. Francois Genuys ¢ Paris dung may IBM 704 di tinh duoc sb
7 v&i 16.167 chir sb thap phan.

Néam 1961. Wrench va Daniel Shanks ¢ Washington, D.C dung may INM
7090 da tinh dugc s 7 v6i 100.265 chit s6 thap phan.

Nam 1966. Ngay 22 thang 02 trén may tinh STRETCH, 6ng Jean
Guiloud va cac cong sy & Commissariat a I’Energie Atomique ¢ Paris da tinh
duoc gan ding sé 7 v&i 250.000 chit s6 thap phan.

Nam 1967. Bing mot nam sau, trén may CDC 6600 chinh nhiing nguoi
d6 lai timra s6 7 v6i 500.000 chit so.

Vi du 2: HS di duoc hoc ham sb bac nhat & 16p 7, dén 16p 10 cac em
méi chinh thire duge hoc khai niém ham sb mot cach hoan thién hon, nha toan
hoc Khin-sin da noéi: “Khong c6 mdt khai ni¢m nao cé thé phan anh hi¢n tai
khach quan mot cach truc tiép va cu thé nhu khai niém ham s. Khong mot
khéi niém nao c6 thé thé hién duoc & trong n6 nhirng nét bién chiing cua tu
duy toan hoc hi¢n dai nhu khai ni€ém tuong quan. Vi vay, khai ni€ém ham sb
(n6i rong ra 1a khai niém ham) 13 mot trong nhitng khai niém co ban nhit cta
toan hoc . Tuy nhién SGK khong dé cap rd van dé nay, GV can phai cin ci
vao tai liéu [1] va Internet dé nim duoc lich st phat trién cta khai niém tuong
quan ham sb nhu sau:

Ta biét trong 4 phan co ban ctia bd mon Pai s6 hoc ¢ truong phd thong
(Khai niém vé sb, cac phép bién d6i dong nhat, phuong trinh, tuong quan ham
s0) thi khai niém ham s6 c6 mot tim quan trong 16n lao va 1a mot trong nhiing
khai niém chti dao cua nén Toan hoc hién dai. N6 xuét hién tir thé ky 17 va chinh

bé - cac da c6 nhi€u cong hién dang ké trong viéc nghién ctru van dé€ nay.
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Khai ni¢ém ban dau vé ham sé 12 mot khai niém hinh hoc, cin ctr vao
viéc khao sat mot doan thing thay doi theo mot quy luat xac dinh. Mdi quan
niém nhu thé d3 timg c6 & Lép — nit va Niu — ton. Tuy nhién, voi su phat trién
vé sau cua toan hoc, khai niém vé ham sb da thay ddi. Chinh Lep — nit da lan
dau tién dung danh tir “ham s6” vao cudi thé ky 17. nam 1718 Bec — nui — li
da c6 gang phat biéu dinh nghia ham sé ¢ dang giai tich ctia n6: “Ham s 13
mot dai lugng gém mot sd bién sd va héng s6 nao do”. Tiép sau do, nam
1748, O — le trong tac pham “Nhap mon giai tich cta cac vo cung bé” da bd
sung thém: “Ham s6 cua mot dai lugng bién thién 1a mdt biéu thirc giai tich
thanh 1ap tir dai lugng bién thién theo mot phuong phap nao d6”. Pén thé ky
19, su phat trién cua toan hoc giai tich doi hdi phai mé rdng khai ni¢ém ban
dau cua ham s6. Ngudi ta xem ndi dung co ban ctia twong quan ham sé khong
phai 13 biéu thuc giai tich ctia ndé hay dugc biéu dién hinh hoc biang mot
duong ma la mot su tuong (rng gitra gia tri cta hai dai lwong. L6 — ba — seps —
ki trong tic pham: “Phép tinh vé céc sd gidi ndi” xudt ban nim 1834 di viét:
“Khai niém tong quat doi hoi rang ham sb cta s6 X cho biét 13 mot sé duoc
xac dinh v&1 moi X va thay doi cung voi X; gia tri cia ham sb ¢6 thé cho hodc
bang mot biéu thirc giai tich, hodc bang diéu kién cho ta phuwong phap thir tat
ca cac sd va chon mot trong chuing, hodc 1a su tuong quan co thé ton tai
nhung chua r6”. V& sau nguoi ta dinh nghia nhu sau: “Pai luong y 1a mot
ham s6 ctia bién sd doc lap x néu Gmg v4i moi gia tri cua x (thude tap hop céc
gid tri ¢6 thé c6 duoc) déu co mot gai tri xac dinh cua y”. RS rang 1a trong
dinh nghia ndy, khong néi gi dén su tuong Gng cla gid tri cac dai luong duoc
thanh 1ap bang cach nao. N6 khong loai trir kha ning 14 Gmg v6i moi gai tri x
c6 cing mot gid tri y. Nha toan hoc Khin — sin, trong cuén : “Gido trinh gian
yéu vé giai tich” da viét: “Pai lugng y goi 1a ham s cta dai lugng x xac dinh
trong tap M, néu voi moi gia tri cua dai luong x thude tdp hop M thi tuong

rng mot gia tri xac dinh va duy nhat cua dai luong y”
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Tur khi 1y thuyét tap hop ra doi da tré thanh mot 1y thuyét rat quan trong
trong toan hoc, nhiéu nha toan hoc da van dung khai niém nay dé dinh nghia
ham sd. Ch:fmg han, ho da dinh nghia: “Néu v6i mdi phﬁn tor x ctia tap hop M
thi trong tng mot phin tir y nao d6 cta tap hop N thi ta bao rang ham sb da
duogc xac dinh trén tap hop M va viét y = f(x). Cac phén tor riéng bigt x goi la
gia tri cua dbi sb, con cac phan tir y goi 1a gid tri ctia ham s6”. Pinh nghia
bang tap hop tong quat hon cic dinh nghia trén.

Vi du 3: Khi day hoc vé hé thirc lugng trong tam giac, néu chi can cir
Va0 tai liéu SGK thi GV ¢ rat it thong tin.

GV can tim hiéu thém vé lich sir phat trién ciia tam giac lugng trong tai
lidu [1] va Internet dé ndm dugc kién thirc sau:

Tam giac lwong xuat hién tir hing ngan nim nay do nhu cau sinh hoat
thyc tién ctia con ngudi. Ngay tir thoi c6 xua, nhu ciu cua thién van hoc, cla
viéc di bién va do dac, kién tric di chi cho cic nha khoa hoc théy su can thiét
xay dung phép tinh cac phan tir cia mot hinh cin cir vao nhiing gia tri da biét
nhd phép do truc tiép cac phan tir khic cta hinh dé.

Danh tir tam giac luong bat ngudn tir Hy lap, c6 nghia 13 do tam gidc.
Ngudi dau tién c6 cong xay dung nén bd moén luong giac, tap hop duogc cac
kién thtrc roi rac hdi bay gio lai sip xép né thanh hé thdng va quy dinh nhirng
phuong phap nghién ctru chung 1a nha thién van hoc Hy — pac (150 nam trudc
cong nguyén). Ong da viét nhiéu tai liéu co gia tri vé& “ly thuyét tim sai cta
qua dat”, vé “van dé cung trong hinh tron” gdm 14 cudn sach nhung tiéc rang
khong con luu lai dén ngay nay nita. Trong qua trinh tién hanh khao sat thién
vin hoc, Hy - pac 1a nguoi dau tién di tinh va thanh 1ap duoc bang do dai day
truong mot cung cho biét.

Trong nhitng nha thién vin hoc vé sau, ta cdn nhic dén Mé — né — lai
(nira thé ky dau) 1a nguoi con dé lai cho ngdy nay 3 tic pham vé “hinh hoc

cau” dich ra tiéng A - rdp va Tay phuong.
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Pén thé ki thir hai, nha thién vin hoc Té — 18 — mé da dya vao két qua
nghién ctru ciia Hy — pac, M& — né — lai va Pi — ta — go dé thuc hién cac phép
tinh day cung lam cho no6 tré nén hoan hao.

T6 — 18 — mé chia vong tron ra 360 phan va duong kinh ra 120 phan
(% duong kinh ki hiéu 1 ¢). Nhu vay ban kinh vong tron 1a 60¢. Tiép do,

ong lai chia mdi ¢ ra 60 phan, mdi phan goi 1 phut, réi chia mdi phit ra 60
phan goi 1a gidy. Ong biéu thi do dai cua day twong ung vdi cung cho biét
theo cac phan nho nay cua ban kinh. Trong cudn hinh hoc ciia O — clit, ta thay
c6 trinh bay nhiing biéu thirc vé canh cua da giac déu: 10, 5, 6, 4, 3 canh nhu
sau: DAy cung 36°=37¢455; day cung 72°=70¢03232" ; day cung
60° =60¢ ; day cung 90° =84¢5110; day cung 120° =103p5523 .

Dinh 1y T6 — 1€ — mé cho ta kha nang la can clr vao day truong 2 cung
cho biét ma xac dinh duoc ddy truong cung bang tong hay hiéu cta chung hay
day truong cung bang nira cung di cho. Bing phuong phap d6, To — 18 — mé
dwa vao cac day cung 72° va 62° ma dinh day cung 12°. Lan luot chia déi cac

. 0. 40417 8" Lo
cung, TO — l1é — mé tim dugc day cung 6°; 37; 15 ;Z . T6 — |1é — mé da thanh
lap duoc bang day cung d6i véi moi cung tir 0° dén 180° cach nhau 0°5° nhe
tmg dung phuong phap ndi suy. D6 1a bang luong gidc dau tién xudt hién
trong qua trinh phét trién cua bo mon luong gidc. Néu dem so sanh bang day
cung ctia T6 — |8 — mé v&i bang sin ngay nay, ta thiy n6 dat dén mot muc do
chinh xac twong d6i kha. C6 mot diéu ta can luu ¥ 1a dang 1& nghién ctu truc
tiép sinus thi T6 — 16 — mé lai nghién ctru day truong cung gip doi. Mat khac,
trong cudn thién van hoc ndi tiéng thoi bay gio, cd ghi lai tat ca nhitng két qua
ma To — 16 — mé tim thdy trong linh vuc lwong giac nhung tiéc rang cong trinh

nghién ctru vé luong giac phang 1a rét it.
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Céc nha toan hoc An D¢ ciing di c6 nhiéu cong trinh c6 gia tri dé xay
dung mon luong gidc thanh mdt b mdn khoa hoc doc lap, ho da biét dung hai
ham s luong gidc trong khi ngudi Hy-lap chi biét khao sat ddy cung ma thoi.
Ho biét van dung cong thire ndi tiéng sin® & + cos’a = r?, ho tim ra sin cua tat
ca cac goc khac nhau 30°45° rdi sua d6 dung phép ndi suy ma tim ra sin cua
tat ca cac goc trung gian. Nho thé ma ho thyc hién dugc cac phép tinh thién
van nhung voi d6 chinh xac thap.

O Chau Au, su phat trién ctia Toan hoc tién hanh nhd anh huong cua
nén Toan hoc phuong Pong. Mai dén thé ky thar 15, nhitng cong trinh nghién
ctru cua Et-din méi dugc nha khoa hoc Puc 1a Ré- ghi- 6 -mon —tan(1436-
1476) phat trién thém. Ré—ghi-6—mon—tan lan dau tién da giai van dé luong
giac, xem né nhu mot b0 mon khoa hoc ddc 1ap véi thién van hoc va nang no
1én trinh d ctia mot 1y thuyét khoa hoc. Ré—ghi-6n—-mdn—tan di lam cho kho
tang khoa hoc phong pht hon bing cach dua thém vao mot ham sb luong giac

moi lay tén 13 tang. Ré- ghi- 6 -mdn —tan d3 thanh 14p bang gia tri sin tng véi
SN S SN , e A
tung phut voi do chinh xac dén 107’ con bang tang trng vo1i tirng gorats. Ré —

ghi-6—mdn —tan da dé cap dén phép giai hang loat vin dé trong d6 6ng chi
dan hang loat cac phuong phap doc ddo chuan bi cho viéc nghién ctru vé sau.
Ong d3 ban t6i viée giai tam giac phang theo chiéu cao, canh, goc d6i dién véi
canh do6 va truong hop biét canh, chiéu cao tuong ung va ti sb cua hai canh
kia.. Ong da dé xuéng mot dinh 1y vé tang rat noi tiéng ma sau ndy nguoi ta
thuong goi 1a dinh 1y Ré- ghi- 6 —mén- tan- Phi —na.

Nhirng phat minh cua Né- pe (1550-1617) vé 1dgarit thic day diéu kién
phat trién ctia cac phép bién dbi lugng giac, dua cac cong thirc luong giac vé
dang thuan tién cho viéc tinh 16garir.

Cho dén thé ky 17, viéc nghién ctru cac ham sd luong gidc rd rang 14 duge

xay dung trén co s& hinh hoc. Cac hé thic dai s6 gitta cac ham s6 luong giac cho
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phép ta ing dung phuong phap dai s6 vao viéc nghién ctru cac ham s nay, vao
viée thuc hién cac phép bién dbi va tim ra hé thirc khac nhau giita cac phan tir
cua mot hinh Tém lai, bﬁng cach dua vao hinh hoc va déng thot vt vige ung
dung rong rii cac phuong phéap dai s6 ma lwong giac c6 mot tinh chat doc dao va
trd nén phong ph, thé hién rd trong céc gido trinh lugng giac hién nay.

Su phat trién vé sau cta khoa hoc di vach rd rﬁng gia tri cua cdc ham sb
luong gidc khong nhiing chi can dé giai cac bai tinh do dac do hinh hoc dé ra
ma con can thiét dé nghién clru cac van dé co hoc, vat 1y, k¥ thuat, ch:fmg han
13 céc giao dong tuan hoan, truyén ba song, chuyén dong cic may,. . . Fua-ré
(1763-1830) da ching minh dugc ring moi chuyén dong tuin hoan véi do
chinh xac tiy ¥ c¢6 thé phan tich thanh tong cic giao dong diéu hoa hinh sin
don gian nhat. Nhu vay, noi dung ctia mén luong giac duoc mé rong do tinh
hinh thuc té can nghién ctiru cic ham sb luong gidc co dbi sb 1a s6. Do 1a mot
trong cac dong luc phat trién 1y thuyét giai tich ctia luong giac trong d6 céc
ham s lugng gidc dugc dinh nghia nhd cong cu giai tich, hoan toan doc lap
v6i hinh hoc. Chinh Niu-ton (1642-1727) di dé ra ung dung ctia cong cu giai
tich(khai trién thanh cip ham):

] 3 X5 X7
SINX=X——+———+
31 51 71
x2 x* xS
CoSX =1-— 4+ -2 4 .
21 41 6!

Vao viéc tinh cac gi tri cua cac ham sb lugng giac véi do chinh xac tly y. Tiép
theo do, O-le d3 sir dung phuong phap giai tich & nghién ctru cac ham sé luong
gidc, khao sat cac ham sb luong gidc co dbi sé phirc. Pén nha toan hoc Nga vi
dai Lo-ba-sep-ki thi cong trinh xay dung 1y thuyét ham sé luong giac bang giai
tich, khéng 1& thudc gi vai hinh hoc O-clit duge hoan thanh. Nho d6 noih dung
ctia b mon lugng gidc ngdy cang phong phi, tong quat hon va trd nén bo mot

phan khang khit ciia Toan hoc giai tich. Ngay nay, khong c6 phan khoa nao cua
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Toan hoc ciling nhu khong c¢6 nganh nao cua khoa hoc k¥ thuit ma khong dung
dén luong giac 1am phuong tién nghién ctru va phat trién.

Trong miy chuc nim gan day, 1y thuyét tién dé dong vai trd quan trong
trong Toan hoc, nd lam cho Toan hoc tré nén téng quat hon, co6 hé théng, co
suy luan 16gic chit ch&. Nhiéu nha toan hoc di xay dung ham so luong giac
theo quan diém tién dé nhu da lam déi v&i sé hoc va hinh hoc, nho d6 d3 soi
sang va cung cb dugc nhitng két qua da tim duoc tir truée dén nay bang con
duong xay dung hinh hoc. Giai doan xay dung ham sé luong giac tién dé
danh diu mot budc phat trién mdi va quan trong ctia bd mon luong gidc 1am
cho né di sat voi khoa hoc hién dai va c6 mot gid trj rat 1on vé co sé 1y thuyét.

Vi du 4: Sau khi hoc vé phuong phép quy nap toan hoc, SGK Pai s6
11 Co ban c6 bai doc thém vé phép suy luin toan hoc (di trinh bay trong
chuong I, muc 1.2.14), tuy nhién, dé théa man tri td mo cta HS thi chua du,
GV can tim hiéu thém vé lich st ctia phuong phap suy ludn toan hoc trén
mang va tai li¢u [1] dé nim duoc mot sd kién thic vé lich st cua phuong
phap suy luadn toan hoc:

Céac phuong phap suy luin toan hoc bao gdm phuong phap quy nap va
phuong phap suy dién.

Phuong phap suy dién 13 loai suy ludn di tir cai chung dén cai riéng, tir
quy luat tong quat dén trudng hop cu thé. Quy nap 13 loai suy luan di tir cai
riéng dén cai chung, tir nhitng truong hop cu thé rat ra két luan tong quat.

Ta da thiy rd rang, trong qua trinh phat trién cua khoa hoc, ciia toan hoc,
quy nap va suy didn khong thé tach roi nhau. Khac véi khoa hoc thuc nghiém,
toan hoc 13 mot khoa hoc suy dién, trong d6 ta dung cha yéu 1a phwong phap
suy dién. Nhung trong qua trinh hinh thanh va phat trién ciia toan hoc, vai tro
clia quy nap rat 1on, suy dién va quy nap lién hé chit ch& v6i nhau, bd sung

cho nhau. Néu suy dién 13 phuong phap trinh bay moi Iy thuyét toan hoc, thi
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qué trinh nghién ctru, phat minh ra nhitng chan 1y toan hoc thuong di theo
duong 16i két hop quy nap - suy dién. Diéu d6 quyét dinh phuong hudng
giang day toan hoc & truong pho thong.

Phuong phap quy nap gdm quy nap hoan toan va quy nap khong hoan
toan. Ta can phan biét hai phép quy nap: Phép quy nap hoan toan trong do6 két
luan tong quat rat ra trén co s& khao sat tit ca cac truong hop khong trir mot
truong hop ndo; Phép quy nap khong hoan toan trong dé két luan tong quat
chi dua trén mot sb truong hop cu thé.

Thi du: sau khi da thiét 1ap rang: 4=2+2; 6=3+3; 8=3+5; 10=3+7=5+5;
12=5+7; 14=3+11=7+7; 16=3+13=5+11; 18=5+13=7+11; 20=3+17=7+13.
Néu ta két luan: “Moi sé chan I6m hon 2 va khong qua 20 déu cé thé biéu thi
it nhdt theo mét cdch thanh téng cia 2 sé nguyén t6” thi nhu vay ta da tién
hanh mot phép quy nap hoan toan. Nhung néu chi dya vao sy khdo sat trén
ma két luan rﬁng: “Moi s chin 16n hon 2 déu c6 thé biéu thi thanh téng cua 2
s6 nguyén t6” (bai todn Gon-Bac va O-le) thi tirc 13 ta di tién hanh mot phép
quy nap khong hoan toan. Bai toan trén da phat sinh nhu sau: Nam 1742,
trong mot birc thu giri cho O-1é , GOn — bac viét rang 6ng da thir rat nhidu lan
va nhan thay c6 1& ménh dé sau 1a dung: “Mdi 56 1é déu cé thé viét dudi dang
tong ciia 3 s6 nguyén t6”. O-le lai bd sung thém diéu udc doan sau day: “Moi
s6 chin 16n hon 2 déu co thé viét dudi dang tong ctia 2 s6 nguyén t6”. Bai
toan Gon-Bac va O-le 1a két qua ctia mot phép quy nap khong hoan toan, va
trong hon 200 nim nay van chwa chirng minh dugc. Ngay nay, bai toan duoc
phat trién nhu sau: “Moi s6 chdn 16m hon hodc bang 6 tong ciia 2 s6 nguyén
t6 16, moi s6 1é 16n hon hodc bang 9 tong cua 3 s6 nguyén té 16”. Nam 1940,
ngudi ta di ther va thAy ménh dé dung voi cac sb tir 6 dén 100 000. Nim
1937, vién si Lién- x6 Vi-nd-gra-dop da di gan nhat dén 1oi giai, ong da
chiing minh rﬁng: “Moi sé chan, Ién hon mot sé ndo do, déu cé thé viét dudi

dang tong cua 3 s6 nguyén to”.
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Nha toan hoc Fec-ma ciing dé lai nhidu gia thuyét toan hoc ma dén ngay
nay van chua tim thay cach ching minh (43 néu mot s6 vi du trong chuong I,
muc 1.2.14). Trong lich st toan hoc, nhiéu nha toan hoc da phéat minh ra nhiéu
chan 1y ma budc dau 1a dung phép quy nap khong hoan toan. Nhung mit khéac
phuong phap nay ciing da dua dén nhiéu ménh dé sai 1am va c6 nhiing ménh dé
cho dén nay van chua chimg minh dugc. Qua mdt sd bai toan da néu trong lich
st toan hoc chirg to rang phép quy nap toan hoc rat quan trong, nhir né ta cé thé
dé ra nhiing gia thuyét khoa hoc, c¢6 khai niém vé nhimg chan 1y toan hoc méi.
N6 1a mot phuong phdp thuc nghi€ém trong viéc nghién ctru toan hoc. Tuy nhién
n6 khong thé luén ludn dua dén nhitng két luan chinh xac duogc, bai vi “chan ly
don gidn nhdt suy ra bang con dwong quy nap khéng bao gio' la chdn Iy hoan
toan vi thi nghiém khéng bao gio la tron ven” (Lé - nin).

Phép quy nap hoan toan da duogc biét dén tir thoi Aris — tot ( thé ky thir 4
trude cong lich), cho nén nguoi ta goi do 1a phép quy nap Aris — tot. Co khi
nguodi ta con goi né 1a mot phép quy nap hinh thirc, vi thuc chit nd 1a mot
phép ching minh dua dén mot két luan hoan toan chit ché.

Trong qua trinh tich lily nhitg chan 1y toan hoc, xac nhan theo duong 16i
quy nap, trén co s¢ quan sat thi nghiém, dan dan ngudi ta nhan ra méi tuong
quan gitra ching: néu nhitng ménh dé nao d6 1a dung thi nhitng ménh d& khac tir
d6 suy ra ciing khong thé nao sai duoc. Khi nghién ctru nhitng mdi lién hé giira
cac ménh dé khac nhau nhu vy, ta con co thé di dén nhimg chan Iy mdi, khong
can thong qua quan sat, thi nghiém. Nhu vay 1a cing véi phép quy nap, di xuét
hién mét ngudn nhan thirc mdi vé cac chan 1y toan hoc, goi 1a phép suy dién.
Nhu trén ta da ndi qua trinh phat minh nhiing chan 1y todn hoc thuong di theo
dudng 16i két hop quy nap — suy dién voi sy tham gia cta truc giac: Trude hét dé
ra nhitng dy doan vé quy ludt ¢ thé c6, va sau d6 dung suy dién dé kiém tra lai,

xac nhan cac két qua ctia quy nap va tong quat hoa cac két luan ay. Sy thong
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nhét giita quy nap va suy dién 1a mot dic diém cua tu duy khoa hoc. Vi vay
trong giang day, khong dugc tach roi quy nap va suy dién, nhung mit khéc ciing
cAn nim virng dac diém cta toan hoc 13 mot khoa hoc suy dién.

2.1.2. Bién phap 2: Pwa vao néi dung sinh hoat t6 chuyén mén

Trong nhiém vy ctia ndm hoc, hang tudn GV phai sinh hoat t6 chuyén
mon, ngoai viéc t6 chuc du gi0, tham 16p, trao doi kinh nghiém, danh gia 1an
nhau, cac GV ciing ¢o thé trao doi, hoc hoi 1an nhau dé c6 thém kién thirc vé
lich sir toan hoc, vé lich sir van dé ma minh dang giang day.

Mbi mot thang danh mot budi sinh hoat t6 chuyén mon vé chu dé lich sir
toan hoc. T trudng can clr vao tién do thuc hién chuong trinh, giao cho GV
chuan bi. Tai mdi budi sinh hoat to chuyén mon, GV trao doi vé cac nodi dung
lich st toan s& co trong chuong trinh giang day trong nhitng tuin ké tiép.
Chia t6 thanh cdc nhom: Nhém GV giang day toan 16p nao thi ¢6 nhiém vu
tim hiéu vé lich sir vin dé hay cac nha toan hoc c6 lién quan dén cac van dé
toan ctia chuong trinh 16p d6. Trong budi sinh hoat t6 chuyén mén vé lich st
toan hoc, cac GV c¢6 thé thao luan, dé cap dén lich sir ciia cac van dé toan hoc
ma cac GV dang giang day trong ting thang tir 16p 10 dén 16p 12 va cung cap
cac tu liu dé dan dan xay dung thanh ngan hang thong tin dung cho ca tb.

Vi du ta c6 thé l1ap bang ké hoach nhu sau:

Thang | Lép Tén cha dé Nguoi thye hién

- Tim hiéu lich sit Iy thuyét tap hop, lich sir
phat trién cta hé thong sd.

10 |- Tim hiéu vé sy ra doi cta vecto va y nghia
cua viéc nghién cuu vecto trong khoa hoc,

k¥ thuat.

1 - Tim hiéu vé lich sir phat trién luong giac,
tmg dung cta lugng gidc ddi voi cac nganh
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Lop

>/

Tén chu d

Ngudi thuc hién

khoa hoc, ky thuat.
- Tim hiéu vé lich sir phép bién hinh, xét
trong moi lién hé voi khai niém tuong quan

ham.

12

- Tim hiéu vé dao ham va cac iing dung cua

dao ham.

10

10

- Tim hiéu lich st khai niém ham s, su
trong quan ham sd.
- Tim hiéu vé hé truc toa do Pé-cac vudng

goc

12

- Tim hiéu vé nha toan hoc O-le va cac khoi

da dién déu.

11

10

- Tim hiéu v& lich st phat trién cua dai sd.

- Tim hiéu vé& cic phuong phap giai cac
phuong trinh dai s6 trong lich sir va cac nha
toan hoc co lién quan.

- Tim hiéu vé lich sir tam giac lugng, van dé

giai tam giac va ung dung trong thuc té.

11

- Tim hi€u vé lich sir cta td hop, xac suat va
y nghia thuc t€ cla xac suat.

- Tim hiéu lich st phat trién cua hinh hoc.

12

- Tim hiéu lich st phat minh logarit.

12

10

- Tim hiéu vé bat phuong trinh, bat dang

thirc.

11

- Tim hiéu vé cac phép suy luan trong toan
hoc, cac vi du vé céac gia thuyét duoc dua ra
trong lich sir toan hoc bang cac phuong phép

quy nap va cac nha toan hoc cd lién quan.

S6 héa béi Trung tam Hoc liéu — Dai hoc Thdi Nguyén

http://www.lIrc-tnu.edu.vn




www.VNMATH.com

67

Thang | Lép Tén chi dé Ngudi thye hién
- Gitp hoc sinh lam quen véi hinh hoc giai
10 tich qua tim hiéu lich sir ctia vin dé nay.
- Tim hiéu vé lich sir ciia gidi han va céc
' H nha toan hoc ¢6 lién quan.
12 | - Tim hiéu lich str ra doi cia phép tinh tich phan.
- Tim hiéu lich str thong ké va vai tro cua
10 thdng ké trong nén kinh té, xa hoi.
2 - Tim hiéu vé phuong phap toa do trong
e khong gian.
- Tim hiéu vé lich sir luong giac, khai niém
10 do goc, cung lugng giac: “Radian”
3 - Nhic lai lich st sy ra doi va phat trién cua
e hé théng sb va lich st phat trién sd phirc
10 | - Tim hiéu vé ba dudng co-nic.
11 |- Tim hiéu vé lich st caa dao ham.
4 12 - Tim hiéu vé lich sir phat trién ctia mon

hinh hoc giai tich.

2.1.3. Bién phap 3: Pong vién GV diing ki dé tai, tim hiéu suu tAm vé

tri thire lich sir toan c6 lién quan dén chwong trinh toan THPT.

Vao thang 9, dau nam hoc, cac giao vién trong t6 toan dé tai, sang kién

kinh nghiém vé vi€c suu tam kién thic lich st todn c6 lién quan dén chuong

trinh toan THPT hodc cac bién phap truyén thu tri thic lich st toan cho HS,

cudi nam nghié¢m thu de tai.

Khac véi viée trao doi ¢ t6 chuyén mon, dé la cac dé tai vé lich sur toan

lién quan dén chuong trinh, SGK toan THPT doi héi GV phai c6 mdt qué

trinh lam viéc nghiém tic, khoa hoc.
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Két qua cua dé tai s& 1a cac bdo cdo tri thic lich str toan mot cach hé
thdng, day du v6i luong thong tin phong phu, da dang khong chi vin ban ma
14 ca cac tranh anh vé cac nha toan hoc. Day sé& 1a tai liéu bd ich khong chi
cho c4 nhan ma cho cic dong nghiép, hd trg ngudn tai liéu cho bién phap 1.
2.1.4. Bién phap 4: Khai thac phan mém, Internet

Mbi ngudi GV ngoai viéc cap nhat thong tin, st dung thanh thao may
tinh dé phuc vu cho viéc giang day, trau doi kién thirc con co thé khai thac
thong tin trén Internet kién thirc vé lich sir toan hoc, st dung phﬁn mém hd tro
cho viéc giang day. Chang han:

- Khai thac Internet dé lay tu liéu.

- Sir dung phan mém dé thiét ké bai giang dién tir truyén thu kién thirc
lich str toan cho HS.

Mo ta mot vi du, chéng han can dén tri thirc vé nha toan hoc Newton:

Budc 1: Khéi dong Google.com.vn

Budc 2: Nhap tir khéa “Newton” (Hinh 1)

Budc 3: Kich hoat vao lién két, din dén trang web (Hinh 2,3), lay tai
liéu, dich ra tiéng Viét bang chinh chic ning ctia Google(Hinh 4).

D mhe et 2 eriet babaer atl=
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ChU y: GV khong thé str dung “thd” cac thong tin lay tir Internet ma phai
bién tap, hé théng dé phu hop voi thoi gian, hinh thirc sir dung céc thong tin nay.
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2.2. Mt so bién phap truyén thu tri thirc lich sir toan cho hoc sinh
2.2.1. Bi¢n phép 1: Sir dung quy thoi gian day hoc trén 16p dé
trang bi tri thire lich sir toan

Nhu trong phan thuc trang day hoc lich st toan ¢ trudng Phd thong da
néu, thoi lwong ma phan phdi chuong trinh cia B da dua ra chi du dé giao
vién truyén thu kién thirc, t6 chic cac hoat dong nham cung ¢d kién thire, rén
luyén k¥ nang cho ho sinh, tham chi con bi thiéu thoi gian dbi véi nhirng 16p
ma trinh do cua hoc sinh chua cao, tinh tich cyc cua hoc sinh chua dugc phat
huy. Nhung néu ngudi gido vién thuc sy quan tim va hiéu rd dugc vai tro cua
lich str todn dbi véi nguoi hoc todn thi van c6 thé danh mot chut thoi gian dé
n6i vé lich st vdn dé ma minh chuan bi day. Hodc trong khi giang day mot
van dé nao do, nguoi gido vién cé thé két hop gidi thidu vé lich st ra doi va
su phat trién cta van dé ma hoc sinh dang dugc hoc. Trong modi ph?m day,
gido vién yéu cau hoc sinh doc vin tit chi dan lich st trong sach gido khoa,
ngodi ra, nguoi gido vién ciing cAn phai tim hiéu k¥ vé van dé d6 dé bo sung
thém kién thirc cho hoc sinh ngoai nhitng diéu ma sach gido khoa da néu.

Vi du nhu hoc sinh da dugc lam quen voi s6 7 & THCS khi cac em hoc
cong thirc tinh chu vi va dién tich hinh tron, 1én 16p 10 cac em lai gip lai sé 7
trong nhiéu phan kién thtrc ca dai 1an hinh, cac em cong nhan va st dung no
mot cach may méc ma khong hiéu duoc nguén géc, lich str ra doi va su phat
trién ctia s6 7. Khai niém s6 7 c6 xuat phat tir thuc té doi séng hay khong?
N6 ra doi khi nao? cach tinh sé 7 nhu thé nio? C6 tng dung trong thuc té
nhu thé ndo? Ngudi gido vién co thé tranh thu thoi gian gidi thiu vé sd 7 |
su ra doi va phat trién cua sb 7 , nguoi GV ¢0 thé tra 101 duoc tat ca cac cau
hoi d6 trén co so da tim hiéu vé s6 7.

Vi du khi gido vién day hoc phan hé thic luong trong tam gidc trong
hinh hoc 16p 10, gido vién ciing co thé gidi thiéu vé lich sir phat trién cta tam

giac lugng.
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Khi day hoc phan 1y thuyét tap hop, cac hé thong sb trong Pai s6 16p 10,
gido vién cling co thé gioi thiéu vé lich sir phat trién cta hé thong sd, loai
ngudi biét dém va bit dau lam quen véi cac sb tir khi ndo va né da phat trién
nhu thé nao. Kién thirc bd sung:

Khi gido vién day hoc phan ham sd, Pai s6 10, gido vién gidi thidu thém
vé lich sir phat trién cta ham sd, sy twong quan ham sé.

Khi day nhirng tiét dau tién vé hinh hoc, giao vién co thé néi dén sy bién
d6i toan hoc & thé ky thit XVIL lich sir phat trién cta hinh hoc va sy xuat hién
mon hinh hoc giai tich.

2.2.2. Bién phap 2: Pit ra nhiém vu tu tim hi¢u vé lich sir toan
cho hgc sinh

Sau mdi mot bai hoc, GV yéu cau hoc sinh doc trudc bai méi, déng thot doc
chi dan lich str (néu c0) trong sach gido khoa. Hodc sau khi hoc xong mét phan kién
thurc nao do, GV yéu cau hoc sinh ty tim hiéu thém vé lich sir hinh thanh va phat
trién, cac nha toan hoc c6 lién quan dén van dé ma cac em vira duoc hoc.

Vi du: Khi giang day 6n tap chuong I: Véc to, Hinh hoc 10, GV chia
mot 16p thanh 5 nhom, dit ra nhiém vy cho cac nhém, mdi mdt nhom phai tu
tim hiéu vé lich sir ra doi ctia vec to, ¥ nghia ctia van dé nay trong vat 1y ciling
nhu trong thuc té nhu thé nao? Cac nha toan hoc nao c6 lién quan dén van dé
nay (Yéu cau c6 anh kém theo)? Yéu cdu cac em phai viét tay hay danh may
nhirng kién thtc vira tim hiéu duoc, hinh anh cta cac nha toan hoc c¢6 lién
quan dén van dé thi phai in trén gidy A4. Dén tiét on tap tiép theo, gido vién
yéu cau dai dién cua cic nhom Ién trinh bay nhitng kién thirc vira tim hiéu
dugc va dua ra hinh anh cta cic nha toan hoc. Cudi cing, GV phai 1a nguoi
tom tat lai nhirng phan kién thirc quan trong nhat, danh gia y thirc ty hoc, tu
tim hiéu, ndi dung va cach trinh bay cta timg nhom. Tuy nhién GV ciing can

chi rd cho HS tim hiéu tai nguyén vé nhiing van dé nay ¢ dau, bang cach nao.
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2.2.3. Bién phap 3: To chitc cac hoat dong ngoai khoa toan hoc

Hoat dong giao duc ngoai gio 1én 16p 1a mot bo phan cia qua trinh gido
duc & nha trudng THPT, gop phan vao nhiém vu ddi méi chuwong trinh va
thuc hién chu chuong “xay dwng nha truwong than thién, hoc sinh tich cuc”
cua bd gido duc. D¢ 1a nhitng hoat dong gido duc dugc to chirc ngoai gio hoc
trén 16p, do 1a su tiép ndi, bo sung, hd trg, hoat dong day hoc trén 16p, 1a con
duong gan 1y thuyét véi thyc tién, tao nén sy thong nhat gitta nhan thirc va
hanh dong, gop phan hinh thanh tinh cam, niém tin ding dan cia hoc sinh.
Viéc t6 chiic cac hoat dong ngoai khoa toan hoc ciling khong nim ngoai muc
dich d6. Hon nira, hoat dong nay gitip cho cic em cé thém kién thirc vé toan
hoc néi chung va vé lich sir toan néi riéng, gitp cho cac em thém yéu mon
todn hon, tao hirng thi trong cac gid hoc toan.

V& céc cong tac ngoai khéa vé toan hoc néi riéng, viéc giang day Todn
hoc trong ndi khoa can dugce bd sung bang cac hinh thitrc cong tac ngoai khoa
nham cac muc dich cha yéu sau day.

+ Tang cuong cho hoc sinh 1ong ham thich, hao hirng hoc toan, gdy mot
khong khi hoc toan trong nha truong.

+ Cuing cb céc kién thirc noi khoa, bo sung mot sd dién can thiét va trong
chirng muc ndo d6, c6 thé mod rong pham vi cac kién thire trong chuong trinh.
Cuing ¢6 va bo sung mot sd kién thirc vé lich sir toan, giap cho HS thém yéu
mon toan hon.

+ Tang cudng gido dyc theo hudng ky thuat tong hop.

+ Tang cuong gido duc cho hoc sinh thoi quen cong tac doc lap (Poc
sach, thuyét trinh, ty nghién ctru), gido duc dic tinh va tu tuong xa hoi chu
nghia (tinh than tap thé, théo vat,. . .)

+ Boi dudng cac hoc sinh gioi nham phat trién, ddo tao nhan tai, gitp d&

cac hoc sinh kém vé toan hoc.
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M0 td mot budi ngoai khéa toan hoc
Tén ctia budi ngoai khoa: “Cing nhau tim hiéu vé lich sir todn”
Thanh phan ban t6 chirc: Cac GV toan day & cac 10p tham gia budi ngoai
khda, Ban chip hanh Poan trudng phdi hop t6 chirc.
Dja diém: Nha Pa chirc ning.
No6i dung hoat dong: C6 4 phan thi gita cac doi:
* Phan thi thir nhat: Thi hung bién vé cac chi dé: Y thic hoc toan va phuong
phép hoc toan cua HS hién nay; Vai tro cua lich str toan ddi véi nguoi hoc todn.
* Phan thi thir hai: Thi giai nhanh cac bai toan d6, hiéu biét vé lich sir toan va
cac nha toan hoc.
* Phdn thi thir ba: Tro choi 6 chit (tim hiéu vé lich st toan hoc va cac nha
toan hoc)
* Phan thi thir t: Thi hoa trang giébng C4c nha toan hoc va dién mét tiéu
phém ngén, mot cau chuyén hay mot giai thoai vé mdt nha toan hoc nao do.
Cong tac chuan bj:

+) Nguoi dan chuong trinh: 02 nguoi

+) Ban gidm khao: 5 ngudi

+) Phan thudng danh cho ddi dugc s6 diém cao nhét, c4 nhan xut sic nhat.

+) C6 3 ddi tham gia, mdi doi 10 HS chon trong hai 16p, hai 16p do
dugc ngdi theo cac khu da phan sin.

Phan thi thir nhat, mdi doi ctr 2 dai dién hung bién vé 2 chu dé dd duoc
chuén bi trude.

Phan thi thtr hai c¢6 3 g6i cAu hoi, mdi doi duoc chon dé tra 161 mot goi
cau hoi, néu khong tra 101 duoc thi 2 d6i kia s& duoc quyén tra 10i.

Phan thi thtr ba 13 phan thi 6 chit danh cho tat ca thanh vién trong céac
doi tra 101 cac cau hoi.

Céac cau hoi ¢ phan thi thir 2 va thir 3 duoc chuan bi trén phdn mém
Powerpoint, sau mdi cau hoi c¢6 lién quan dén cac nha toan hoc thi c6 hinh

anh kém theo.

S6 héa béi Trung tam Hoc liéu — Dai hoc Thdi Nguyén http://www.lIrc-tnu.edu.vn



www.VNMATH.com

75

Phan thi thir tu d& dugc chudn bi sin, moi doi trinh bay tiét muc cua doi

minh khéng qua 10 phdat.
Noi dung cac cau hoi:

* Phan thi thir nhat:
Cau hoi 1: Em ¢6 suy nghi gi vé y thirc hoc toan va phuong phap hoc toan cua
HS hi¢n nay?
Cau hoi 2: Em c6 suy nghi gi vé vai trd cta lich sir toan dbi voi ngudi hoc
toan?
* Phan thi thir hai:
Goi cdu hdi thir nhat:
Cau 1: Nha toan hoc Can-to da phat minh ra 1y thuyét gi 13 co sd cta toan hoc?
Cau 2: Trong cubn “Md dau vé giai tich cac dai lugng vo clng bé” ctia O-le
da dé cap dén khai niém lién quan dén ban kinh, d6 13 khéi niém gi?
Cau 3: Nha toan hoc nao di phat minh ra diy s6: F, =F _, +F _, V¥n>3, véi
F =F, =17 Day s6 d6 co lién quan gi dén ty nhién?
Goi cdu hoi thir hai:
Cau 1: Hay ké mot sd cong trinh nghién ctru toan hoc cia Cauchy?
Cau 2: Cau chuyén néi tiéng: “Nghich 1y ciia Nézon” cé lién quan dén khai
niém gi cua giai tich toan hoc? Em hiy ké tom tit cau chuyén d6?
Cau 3: Nha toan hoc nio da chita bénh dau ring bang cach giai mot bai toan
kho trong mot dém?
Goi cdu hoi thu ba:
Cau 1: Theo tiéng La-tinh, tir vec to c6 nghia 13 gi ?
Cau 2: Hai nha toan hoc Joseph Lalande va Nicolas lacille 3 dwa vao phan 1y
thuyét nao dé do khoang cach gitta Trai D4t va Mit Tring?
Cau 3: Fermat d3 dua vao phép suy lun gi dé dua ra cac gia thuyét cia minh?

Hay néu mot so vi du vé cac gia thuyét cuia Fermat?
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* Phan thi thir ba:
O chit d3 duoc chuén bi trén phﬁn mém Powerpoint.
* Phan thi thir tu:
Doi thir nhat: Hoa trang va dién mot cau chuyén vé nha bac hoc Newton.
Doi thir hai: Hoa trang va dién mét cau chuyén vé nha bac hoc Pascal.
Poi thir nhat: Hoa trang va dién mot cau chuyén vé nha bac hoc Cauchy.
2.2.4. Bién phap 4: To chirc cac tro choi cho HS trong nhiing hoat
dong ngoai gio len 16p

GV toan co thé két hop vdi cac GV khac dé to chiic cac trd choi toan hoc
trong cac gio hoc tu chon, trong cac hoat dong cam trai, cAc gi0 sinh hoat Poan,
cac hoat dong nham vao cac ngay 18, . . . két hop voi gido vién chil nhiém cua
céc 16p dé to chirc cac budi hoat dong gido duc ngoai gior 1én 16p theo chit dé cua
timg thang, xen k& cac tro choi toan hoc vao cac hoat dong, gitip cho budi ngoai
khoa thém sinh dong, phong pht va bd ich hon d6i véi HS.
Danh cho 16p 10

* Tro choi 6 chir:
Céng tdc chudn bi:

Pbi voi gigao vién: Chuan bi ndi dung cac cau hoi phi hop voi kién thire
pho thong, cac van dé néu 1én trong trd choi sat voi chuong trinh ma cac em
dang dugc hoc. Pdi véi cac cau hoi 6 lién quan dén cac nha toan hoc thi gido
vién c6 thé chuin bi hinh anh cac nha toan hoc va tiéu st hay mot vai mau
chuyén vé cudc doi va sy nghiép cua cac nha toan hoc gitip cho trd choi thém
sinh dong va cic em thém phan hiéu biét . Thiét ké tro choi trén Powerpoint,
sau moi cau tra 10i, GV dua ra hinh anh ctia cac nha toan hoc trén Powerpoint,
du kién thoi gian thuc hién ¢ céc 16p, chuan bi may tinh, may chiéu.

Pdi vi hoc sinh: Cac em phai chuin bi kién thtrc vé lich sir toan, vé cac

nha toan hoc c6 li€n quan dén cac van dé ma cac em dang dugc hoc. Tai li¢u
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tham khdo 1a cac chi dan lich si, cac bai doc thém, “em c6 biét” trong sach

giao khoa, hoac cac em c6 thé tim hi€u thém trén Internet.

Thuc hién:
1 C/IA/R|IDIA|N|O
2 U|L|E|R
3 W | E|Y|L
4 P T/ H A|G|O|R|E
5 B|O|O|L|E
6 C N | T]O]|R
Cdu hoi:

1. Nha toan hoc Y d4 tim ra cong thirc nghiém ctia phuong trinh bac ba va
bac bdn qua cac h¢ $6?
2. Nguoi di xay dung sau sic 1y thuyét vé luong giac va 1a nguoi du tién
dé cap dén khai niém “Radian”?
3. Nha toan hoc da xay dung hinh hoc Oclit dua vao khong gian vec to
theo hé tién de?
4. Nha toan hoc tim ra cong thirc tinh canh huyén trong tam giac vuéng?
5. Nha toan hoc Anh da sang lap ra 16gic toan?
6. Nha toan hoc Nga di sang 1ap ra 1y thuyét tp hop?
Cau hoi hang doc: Nha toan hoc, thién van hoc, vat Iy hoc, nguoi da phat
hién ra dinh luat van vat hép dan?
* Tro choi hai hoa dan chi:
Céng tdc chudn bi:
GV chuin bi ndi dung cac ciu hoi phu hop véi kién thic phd thong, cac
van dé néu 1én trong trd choi sat voi chuong trinh ma cac em dang duogc hoc.
Pdi véi hoc sinh: Cac em phai chuan bi kién thtc vé lich sir toan, vé cac

nha toan hoc c6 li€n quan dén cac van dé ma cac em dang dugc hoc. Tai li¢u
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tham khdo 13 cac chi dan lich st, cac bai doc thém, “em cé biét” trong sach
giao khoa, hoac cac em co thé tim hiéu thém trén Internet.
Noi dung cac cau hoi:

1. Nha toan hoc N. Henrik Abel, nguoi Na Uy da ching minh duoc diéu
gi vé cac phuong trinh bac 16n hon bn?

2. Nha toan hoc tré nao da giai quyét duoc tron ven van dé vé cac phuong
trinh Pai s6?

3. Nhitng ngudi dau tién nghién cru mot cach c6 hé thong vé vec to?

4. Pinh 1y c6sin trong tam giac con dugc goi la dinh 1y gi?

5. Evarit Galois 1a ngudi nudc nao va mat vao nim bao nhién tudi?

6. Linh vuc toan hoc nao nghién ctru cac bai toan tdi uu va né rat co ich
trong linh vuc kinh t&?

7. Vao thé ky thtr 18, ai 1a nhitng ngudi da do duoc khoang cach tir Trai
Dat dén Mit Trang?

8. Ai la ngudi dau tién phat hién ra sao Hai Vuong?

9. Ai 14 ngudi dau tién quan tim dén Quy hoach tuyén tinh?

10. Nha thién van Lalande ngudi Phdp va nha toan hoc Lacaille nguoi
Phap d3 dua vao co so 1y thuyét ndo dé tinh duoc khoang cach tir Trai DAt
dén Mit Trang?

11. Nha todn hoc, nha thién van - Leverrierr, nguoi Phap da phat hién ra
sao Hai Vuong nhu thé nao?

12. Ai 1a nguoi noi tiéng vé cac phat minh ra cac dinh luat chuyén dong
cua céac hanh tinh?

Dap dn:

1. Khong thé giai duoc phuong trinh tong quat bac 16n hon bdn bang cac

phuong tién dai s6 thuan tay.

2. Evarit Galois
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3. Hamilton, Grassmann, Gibbs.
4. Alkashi
5. Ngudi nuée Phap, méit nam 18 tudi.
6. Quy hoach tuyén tinh.
7. Nha thién van Lalande nguoi Phap va nha toan hoc Lacaille ngudi Phép.
8. Leverrierr, nguoi Phap.
9. Kantorovich.
10. Duya vao giai tam giac, hé thirc lugng trong tam giac.
11. Duya vao céac phép tinh.
12. Johanes Keple.
Danh cho lop 11:

Tro choi 0 chir:

1 PIHI|A

2 A|Q|/U|/A|[N|G|B|U|U
3 W[E| I |E TIR[A[S]S

4 F o o) AlcCc|cl

5 CI|AJU|C|H]|Y
6 L1 [M]JE]|S
Cdu hoi:

1. Nha toan hoc Fermat la ngudi nudc nao?

2. Gido su viét cudn “Théng ké thudng thirc” xudt ban tai chién khu Viét
Bic nam 1948?

3. Nguoi da trinh bay dinh nghia hién dai khai niém “gid¢i han”?

4. Day sb gi c6 lién quan dén khoang cach giira nhirng chiéc 14 moc trén
canh cdy va sb canh hoa?

5. Nha toan hoc ¢ cong thic vé trung binh cong, trung binh nhin va 1a

nguoi dong gop 16n trong giai tich hién dai?
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6. Nha bac hoc Anh — Newton 1& ngudi dau tién sir dung thuat ngir nay?
2.2.5. Bién phap 5: Két hop trong cac hoat dong chung ciia nha truong

Hién nay, tat ca céc truong hoc dang thirc hién nhiém vu ma B6 GD &
DT da dé ra: “Xdy dung trwong hoc théin thién, hoc sinh tich cwe”. Mot
trong nhirng cong vi¢c ciia nha truong dé thuc hién nhiém vu d6 1a to chirc trd
choi dan gian cho HS. Dé két hop v6i hoat dong chung nay ciia nha truong,
cac GV toan két hop voi Poan thanh nién ctia nha trudng, két hop vdi cac GV
cht nhiém cua cac 16p md cude thi tim hiéu vé cac tro choi dan gian, suu tam
va giai cac bai todn dan gian. Pham vi c¢6 thé t6 chirc trong mot 16p, trong mot
khéi hay trong toan trudng.

Vi du: Cudc thi tim hiéu cac bai toan dan gian

Pham vi t6 chtrc: Danh cho HS khéi 11

Thé 1é cudc thi: Cac HS viét mot bai viét vé cac bai toan dan gian (co thé
danh may hodc viét tay), bai viét d6 phai dat hai yéu cau: Suu tim duoc nhiéu
bai toan dan gian nhit, c6 cich giai hay nhit va sang tao nhat. Trao giai cho
cac c& nhan c6 bai viét xuit sic nhat, cho tip thé 16p c6 nhiéu bai viét hay
nhét, tap thé 16p ndy s& dugc tuyén duong, cong diém thi dua trong céc dot thi
dua chao mung cac ngay 1€ 16n trong nim hoc.

Hinh thirc thi: Pho bién thé 1& cudc thi dén tat ca HS cac 16p khéi 11, ra
han thoi gian thu bai, thanh 14p ban giam khao chiam thi. Két qua s& duoc
cong b trong cac budi ngoai khoa t6 chirc theo khdi hay trong cic budi ma
nha truong t chiic cac tro choi dan gian.

Sau day 1a mét s6 bai toan dan gian:

a. Bai toan dan gian
* Bai toan cén voi
Truyén dan gian Viét Nam xua c6 ké vé ong trang Luong Thé Vinh da giai

bai toan can 2 con voi chénh nhau bao nhiéu bang mot cai can don nhu sau:
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Cho tirng con voi xuéng be, danh dau vach nudc cia riéng timg con rdi
cho voi Ién, tha d& xudng bé sao cho sb d4 lam bé chim xudng mot lugng
bang dung vach danh diu véi timg con voi nhu thé. Sau d6 can trong luong
ciia d4a, bang cach d6 co6 thé biét chung cin ning khic nhau bao nhiéu.

Acsimet, nguoi ndi tiéng voi cu truyén :"oréca " ciing di 1am mot bai
toan tuong tu nhu thé: bang cich biét dugc lugng nude tran ra ngoai bang
luong nudce co thé, 6ng dd phat minh ra mot dinh luat noi tiéng thé gidi va tro
thanh mdt vi nhan cua nhan loai.

* Bai toan chia trau

Mot 130 ndng c6 ba nguoi con. Nha éng co nudi tong cong 17 con trau.
Mot ngay no, ong ldo qua doi, dé lai di chiic cho ba nguoi con. Theo di chuc,
cac ngudi con dugc chia nhu sau:

Nguoi anh ca c¢6 céng an viéc 1am, kha gia nhung lai khong c6 hiéu
nhiéu véi cha nén dugc chia cho mdt phan chin s trau. Nguoi anh ké thi nha
cling 6n dinh, chia cho mét phﬁn ba sd trau. Con nguodi em ut thi duoc mot
phan hai s6 trau.

Hoi: 86 trAu ma mdi ngudi con duge chia 13 bao nhiéu?

Cach gidi nhw sau:

- Muon ctia ngudi hang x6m 01 con trau, nhu vy tong sb trau s& 1a 17+1= 18
Khi do:

Nguoi con ca duoc 1/9 x sb trdu=1/9 x 18 =02

Nguoi con thir dugc 1/3 x s6 trAu = 1/3 x 18 = 06

Nguoi con Gt duge 1/2 x s6 trau=1/2 x 18 =09

Tong s6 trdu ma cac ngudi con duge hudng sé 1a : 02 + 06 + 09 = 17

Nhu vy con du 01 con dé tra lai cho ngudi hang x6m.

* Bai toan tinh trau

Tram trau tram co

Trau ding dn nam
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Trau nam n ba
Lu khu trau gia
Ba con mot bo
Thang Ti dém thay
Trau ding tam con
Hoi ¢6 bao nhiéu trAu nam,bao nhiéu trau gia?
Cach gidai nhw sau:
Goi X, y, z 14 s6 trAu dung, trau nam, triu gia (x, y, z nguyén duong < 100)
Ta co:
X+y+z=100= z=100-x-y (1)

BX + 3y + g =100 < 15x+ 9y +2 =300 (2)
thay (1) vao (2):

15x + 9y + 100 - x -y = 300
& 7x+4y =100

=D ay=25(9

tir (*) ta thiy %X nguyén duong ma 7 va 4 nguyén td cing nhau nén x 13 boi

cia4 = x =4k (dén diy du két luan trau dung 13 s6 chin)
(*):>%4k+y: 25=>y=25-7k

thay x, y vao (1) ta co:

z=100-4k-25+7k=3k+ 75
0 <4k <100
Xét cac dieukiéntaco: 40<25-7k<100 = 1<k<3
0<3k+75<100
cO 3 gia tri cua k = €6 3 cdp nghi€ém
(4,18, 78); (8, 11, 81); (12, 4, 84)
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b. Mt s6 tro choi dan gian cé lién quan dén toan hoc

Cu mdi dip tét dén, xuln sang, cac vung, mién lai té chic nhirng hdi xudn
dé nhan dan c6 dip gip g5, giao lwu dé ting thém tinh lang x6m, tinh doan két
clia dan toc ta va day ciing 1a dip cac nam thanh nit ti c¢6 co hoi dé giao
duyén. Trong nhitng hoi xuan d6 khong thé thiéu cac trd choi dan gian va cac
trd choi dan gian d6 hdu nhu déu lién quan dén toan hoc tir nhitng cong cu dé
choi cho dén luat choi. Vi du nhu céc tro: Nhin du, danh quay, 0 an quan.
* Nhan du

Tir trong Tét bén canh dinh hay mot thira rudng rong rai, kho réo ngudi

ta chuén bi cac c¢ot du. Ho chon cay tre to, dai, dé tr(‘A)ng du. Mot cay du co thé
duoc tré)ng boi 4-6 cay tre to, dai, mdi mot bén cé hai hoic ba ciy tre chum
vao nhau, phai dam bao tinh déi xikng va virng chac dé chiu dung duogc sic
ning cta hai nguoi cung voi luc ddy quan tinh. Hai cay tre lam can du nho
vira tay cam goi 13 can du. Can du ciing 13 nhiing cay tre dai nhung thon nho,
(thudng phai 1a tre duc) dé lac ngudi du ndm vao cho gon va chéc tranh xay
ra trugt hay tudt tay Iic du nhanh, manh. Khi chuén bi cong cu dé choi thi
ngudi 1am du tinh toan sao cho chiéc du phdi dam bdo tinh doi xirng va sw

can bdng, lwc lam cho du di chuyén chinh la mé hinh tiép tuyén.
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* Panh quay

Con quay: Khi d&o con quay phai dam bao nguyén tic con quay phai can
d6i, tron déu. Trong toan hoc, nhitng hinh trén duoc goi & nhitng hinh tron
xoay. Con quay thuong duoc lam bing g, simg suc vat co ciu tao gdm 3
phan chu yéu 1a than, dinh quay va miu dé quin diy. Than duoc ché tac theo
hai hinh dang chinh: hinh qua chuéng va hinh nén cut. Con quay than hinh
qua chudng goi 1a cit chudi hay quay chudi; con quay cd than hinh nén cut

goi la cu dai dé hay quay dai dé.

O in quan

O an quan, hay con goi tat 1a dn quan 13 mot tro choi dan gian cua tré
em nguoi Kinh, Viét Nam ma chil yéu 1a cac bé gai. Pay 1a trd choi ¢o tinh
chat chién thuat thudng danh cho hai nguoi choi va c6 thé sir dung cac vat
liu da dang, d& kiém dé chuan bi cho tro choi.

Hién chua rd ngudn gbc ciing nhu thoi diém bat dau nhung chic chin
rang O dn quan d3 c6 & Viét Nam tir rat 1au doi, c6 thé né duge 1y cam hing
tir nhitng canh dong laa nudc ¢ noi day. Nhitng cau truyén luu truyén vé Mac
Hién Tich (chua rd nim sinh, nim mat), 46 Trang nguyén nim 1086 noi ring
ong da c6 mot tac pham ban vé cac phép tinh trong tro choi O dn quan va dé

cap dén sé an (s6 am) cua 6 trong xuat hién trong khi choi. O an quan da tung
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phd bién ¢ khip ba mién Bic, Trung, Nam cta Viét Nam nhung nhirg nim
gén day chi con dugc rat it tré em choi. Bao tang Dan toc hoc Viét Nam c0
trung bay, gidi thidu va huéng dan tro choi ndy.

Ban choi O an quan ké trén mot midt bang tuong dbi phang c6 kich
thudc linh hoat mién 13 ¢ thé chia ra du s6 6 can thiét dé chira quan dong thoi
khong qua lon dé thuén tién cho viéc di chuyén quan, vi thé co thé dugc tao ra
trén nén dat, via he, trén miéng gd phang.... Ban choi dugc ké thanh mot hinh
chir nhat rdi chia hinh chit nhat d6 thanh mudi 6 vudng, modi bén co6 ndm 6 ddi
xtng nhau. O hai canh nga"m hon cua hinh chir nhat, ké hai 6 hinh ban nguyét
hoac hinh vong cung hudng ra phia ngoai. Cac 6 hinh vudng goi la 6 dan con
hai 6 hinh ban nguyét hodc vong cung goi 14 6 quan. Trd choi thudng gdm hai
nguoi choi, mdi ngudi ngdi ¢ phia ngoai canh dai hon cia hinh chit nhat va

nhitng 6 vuong bén nao thudc quyen ki€ém soat ciia ngudi choi ngdi bén do.

Bién thé: Ban choi 6 dn quan cho 3 nguoi: c6 hinh tam giac déu véi 3 6
quan ¢ 3 dinh cta tam giac, & mdi canh ké 5 6 vudng dé lam & dan. Ngudi
choi ngdi ¢ phia canh tam gidc ¢ cac 6 dan thudc quyén kiém sodt ctia minh.

Ban choi cho 4 nguoi: ¢é hinh vuéng védi 4 6 quan ¢ 4 goc vudng, cac 0
dan hinh vudng ké & 4 canh, mdi canh 5 6. Ngudi choi ngdi ¢ phia canh hinh

vudng c6 nhitng 6 dan thudc quyén kiém soat ctia minh.
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Trong trd choi 6 dn quan cho 2 nguoi, 3 ngudi hay 4 ngudi thi HS déu
phai dy doan budc di ctia 461 phuong dé dua ra cach di ctia minh.

* Trong cac hoat dong chung ctia nha trudng, vi du nhu cac budi chao cd vao
mdi sang thir hai, cac gido vién trong to toan két hop véi Poan thanh nién t6
chire cudc thi “ké chuyén vé cac nha toan hoc”.

Hinh thuc to chitc nhu sau:

- Phat dong cude thi “ké chuyén vé cac nha toan hoc” téi tat ca HS trong
toan trudng. Moi mot 16p 1a mot doi, timg 16p s& cir ngudi tham gia cudce thi,
ca 16p cung chudn bi phan thi cho ngudi dai dién cta 16p d6, ndi dung thi cua
HS dai dién lop do6 s€ 1a tri tu¢ ctia ca 16p.

- Trong khoang thoi gian 45 phut ctia gio chao co, sau khi hoan thanh
xong cac cong viéc cua budi chao cd, gianh mot nira thoi gian dé to chire cudce
thi cho khoang 4 dén 5 16p ctia mot khéi (néu 1a trudng 1on thi mot khdi chia
ra lam hai budi thi).

- Ban t6 chire dua vao chuong trinh hoc cua ting khoi dé chon noi dung,
chu dé thi twong tng. Mdi mot khdi thi trong mot (hodc hai) budi chao co, va
ctr thé quay vong tré lai. Ban giam khao cho diém, tong két dot thi, trao giai
cho céc nhan xuét sic va tap thé tich cuc nhét cing v6i cac hoat dong khac
ctia nha truong nhan dip chio ming cac ngay 1€ 16n.

Nhitng cudc thi nhu da néu trén rat bo ich dbi voi HS, khong nhirng gitp

cac em thém hicu bi€t v€ lich sir toAn ma con gilip cac em tang thém tinh than
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doan két, twong trg 1An nhau trong tap thé, gitip cho cac em thém yéu va gin
b6 vai 16p, voi truong nhidu hon.
2.2.6. Bién phap 6: Tich hgp véi day hoc tin hoc

Trong day hoc tin hoc 16p 10 c6 4 tiét thuc hanh vé sir dung Internet,
GV toan két hop voi GV tin yéu cau HS tim hiéu kién thirc lich st toan c6
lién quan dén chuong trinh todn ma cac em dang hoc. GV toan va GV tin
cung cp dia chi cic trang web cho HS vao hodc cac em c6 thé tim qua trang
web http://google.com.vn/

HS tim hiéu thém cac kiém thirc toan hoc, lich sir toan hoc hay cac nha
toan hoc qua Internet, HS c¢o thé vao céc trang: diendantoanhoc.net;
www. maths.vn; diendantoanhoc.org; diendantoanhoc.info;
thongtintoanhoc.net; thongtintoanhoc.com; toanthpt.net; vi.wikipedia.org;
vi.shvoong.com; www.nxbgd.com.vn; www.ideafinder.com; . ..

2.2.7. Bién phap 7: Lap “dién dan” trén trang web nha truong
hoac trén twong cua cac 16p

Trong trudng, t6 toan két hop v6i Poan thanh nién lap ra “dién dan tim
hiéu lich sir toan hoc” trén trang web. Poan thanh nién c6 vai tro t6 chirc, van
dong, khich 1& cac HS tham gia vao dién dan. Cac GV toan chiu trach nhiém
vé ndi dung, tong két danh gia, nhan xét vé chat luong cta cac bai tham gia.

Hang thang GV ra chu dé tim hiéu gan véi chuong trinh hoc, yéu ciu HS
cac 16p trong khdi suu tam, viét bai dé dang trén td bao tuong cua 16p.

Cudi thang GV téng két, nhan xét, danh gia chat luong cac bai viét, 16p
nao c6 sd luong cac bai viét nhiéu nhat va hay nhat s& duoc Poan thanh nién

thuong va cong diém thi dua trong thang.
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2.2.8. Bién phap 8: Khai thac cong nghé thong tin, phan mém dé
thiét ké cac bai giang vé lich sir toan & dang Mullimedia

Pé chuin bi cho mot bai giang dién tr vé lich st toan, GV can thuc hién
cac budc nhu sau:

a. Ngoai noi dung cé trong tai liéu, GV c6 thé vao Internet lay thém thong
tin dé chuan bi cho viéc thiét ké bai giang. Ngoai dang vian ban phai cha y dén
thong tin & dang hinh anh, so do, 4m thanh, . . .

b. GV Sir dung phan mém dé thiét ké bai giang dién tu.

c. Sir dung may chiéu dé trinh bay.

Vi du vé mot s hinh anh ctia cac nha toan hoc co thé st dung trong cac

bai giang di¢n tu.
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Isaac Newton, btrc v€ cia Godfrey Kneller nim 1689

Nha toan hoc Francois_Viete

S6 héa béi Trung tam Hoc liéu — Dai hoc Thdi Nguyén http://www.lIrc-tnu.edu.vn



www.VNMATH.com

92

Nha toan hoc Cardano
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Nha toan hoc Leonhard Euler
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Nha toan hoc Galois

KET LUAN CHUONG 2

He¢ thong céc bién phap néu trong chuong 2 13 twong dbi phu hop véi didu
kién thuc té cac truong THPT trén dia ban tinh Thai Nguyén va mdt s ving lan
can, né cho phép ta giai quyét duoc hai bai toan da dit ra 1a:

1. Trang bi kién thtrc vé lich st toan co ban cho GV va chi cho ho cach
tu lam gidu nhiing kién thtc vé lich sir toan ctia minh.

2. Xac dinh dugec mot sb bién phap dé truyén thu kién thutc lich sir toan

cho HS THPT trong day hoc toan.
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Chwong 111
THUC NGHIEM SU PHAM

3.1. Muc dich, nhiém vu, nguyén tiic, ndi dung thwe nghiém
3.1.1. Muc dich thuyc nghiém

- Kiém nghiém tinh kha thi va hiéu qua cta viéc &p dung mdt s bién
phap nham trang bj tri thirc lich st toan trong day hoc toan & truong THPT
trén dia ban Thai Nguyén.

- Tim hiéu kha nang phat trién cta dé tai.
3.1.2. Nhi¢m vu thuc nghiém

- Thuc hién mot sd bién phap nham trang bi tri thuc lich sur todn trong
day hoc da néu ¢ chuong 2 va t6 chiic day hoc xen k& noi dung lich sir toan,
td chirc cac tro choi, hoat dong ngoai khoéa toan hoc cho doi tuong HS truong
THPT Thai Nguyén.

- Trién khai kiém tra nhin thirc vé lich sir toan va kha ning nim duoc tri
thire lich st toan.

- Phan tich két qua thuc nghiém.
3.1.3. Nguyén tac thue nghiém

- Pam béo cac tri thire vé lich st todn ma SGK di néu, mo rong thém
mot sd tri thitc vé lich st mot sd van dé toan trong chuong trinh todn THPT.

- Phi hop véi ddi tuong hoc sinh.

- Két qua thyc nghiém phai duoc xir ly mot cach khach quan, khoa hoc.
3.2. N¢i dung thuc nghiém

1. Chuén bi tai liéu thuc nghiém: Soan va tim hiéu tai liéu co lién quan dén
lich str vin dé va cac nha toan hoc dé bd sung trong timg gid giang, chuin bi tro

choi, 1én ké hoach t6 chue hoat dong ngoai khoa toan hoc, phiéu hoc tap.
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2. Tién hanh cac bién phap (di néu & chuong 2) nang cao hiéu qua viéc
trang bi lich str toan trong day hoc.

3. Tién hanh kiém tra bang cac phiéu tric nghiém danh gia sy hiéu biét
lich str toan cua HS.

4. Panh gia so bo, rat kinh nghiém qua mdi gio day va sau moi mot lan
t6 chirc tro choi hay hoat dong ngoai khda toan hoc.

5. Piéu chinh, bd sung (néu c6), danh gia tong hop két qua thyc nghiém.

6. Thoi gian tién hanh thuc nghiém su pham:

+ Thang 4/2009, t6 toan truong THPT Thai Nguyén thuc hién mot budi
sinh hoat to chuyén moén vai chu dé: tim hiéu lich sir vé PP quy nap toan hoc,
giéi han va dao ham. Yéu cdu tit ca cac GV dang tham gia giang day khéi 11
tham gia, mdi GV c6 mot bai viét vé lich sir cia mot trong nhirng van dé da néu
& trén hay tim hiéu vé cac nha toan hoc ¢6 lién quan (c6 bién ban kém theo).

+ Théng 4/2009, t6 chirc cudc thi tim hiéu lich sir toan cho HS toan
trrong THPT Thai Nguyén (bién phap 6, 2.2.6, chuong 2).

+ Thang 5/2009, t6 chuirc budi da hoi toan hoc cho HS khéi 11 cua truong
THPT Thai Nguyén, gdm 6 16p chia 1am 3 doi (d4 néu trong chuong 2)

+ Thang 8, 9/2009, tac gia luan vin cung v&i hai GV: Pham Viét Hang -
Truong THPT Duong Tu Minh, Cao Thi Hién — Trudng THPT Nguyén Hué
truc tiép day thuc nghi€ém tai mot ) lop 10 va 11. Cu thé nhu sau:

Day hoc bai “Tap hop va cac phép toan trén tap hop”, (Pai s6 10 nang
cao, tiét 7, 8 theo PPCT), néu vi du vé cac tap hop $0, chung t6i dua ra kién
thic vé lich st cua hé théng sb, con nguoi da bat dau biét dém nhu thé nao,
néu lén giai doan 1 cua su phat trién toan hoc: Su phat sinh cua toan hoc, lich
str s& nguyén tb, s6 vo ti, sb thap phan (d néu trong phan phu lyc).

Day hoc bai “Pai cuong vé ham s6” (Pai s6 10 nang cao, tiét 15,16,17
theo PPCT), chiing toi dua ra kién thuc vé lich sir khai niém ham s, su tuong

quan ham sd (d4 néu & chuong 2).
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Day hoc bai “Ham sb luong giac” (Pai s6 11, tiét 1,2,3,4,5 theo PPCT),
chung t6i yéu cau HS tim hiéu vé s6 7, cdc em tu tim kiém thong tin qua
Internet hay qua céc tai liéu khac dé viét bai vé lich str s6 7. Dén tiét sau, GV
thu bai viét ciia HS, danh gia va nhan xét vé chat luong ciing nhu y thirc tham
gia clia cac em.

+ Thang 9/2009, tac gia luan van t6 chirc budi sinh hoat ngoai khéa theo
chu dé thang 9 ddi v&i 16p chu nhiém 1a 16p 11A4, trudng THPT Thai Nguyén
co xen k€ cac tro choi toan hoc.

+ Thang 9/2009, ching t6i két hop véi GV day tin mot s6 16p 10 ¢ ba
trudng ndi trén, yéu cau HS & cac 16p tim hiéu lich st vé vecter, vé cac hé théng
s0, vé khai niém tuong quan ham s trong cac tiét thuc hanh st dung Internet,
sau d6 yéu cau HS trinh bay lai nhimg théng tin vira tim dugc qua vin ban.

3.3. Panh gia két qua thwe nghiém

Dé c6 thong tin kiém chtng hiéu qua thuc nghiém su pham, chung t6i da
trién khai thaim do ¥ kién HS va danh gia nhan thtc cia HS vé kién thuc lich
sir toan voi ndi dung sau:

* Phiéu thim do y kién HS:

Cau hoi:
1. Em c6 huong tng cc hoat dong tim hiéu vé lich st toan hoc cua GV da dé
ra hay khéng?

Co: Khéng:

2. Kién thirc vé lich str toan c6 quan trong d6i véi ngudi hoc toan hay khong?

Co: Khéng:

3. Cac hoat dong ma em da tham gia c6 gitp cho cac em hao hing tiép thu
kién thire lich sir toan hon hay khong?
Co: Khong:
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* Phiéu danh gia nhin thirc ciia HS vé kién thire lich sir toan hoc:
* Phan danh cho hoc sinh l6p 10:
Cau 1: A-ben 1a nha toan hoc da chimg minh duoc ring khong thé giai phuong

trinh tong quat bac 16n hon bon bang cac phuong tién dai sb thuan tdy.

Dung: Sai:

Cau 2: Tur xa xua, nguoi ta da goi bang tang va cotang 1a bang “bong”.

Dung: Sai:

Cau 3: Nha toan hoc O-le da tim ra cong thirc nghiém cta phuong trinh bac

ba va bac bon qua cac h¢ s6 coa no.

Dung: Sai:

Cau 4: Ghé-ooc Can-to la nha toan hoc da sang lap nén:
A. Logic toan
B. Ly thuyét tap hop
C. Pinh 1y vé tong va tich hai nghiém cta phuong trinh bac hai
D. Bét dang thirc gifta trung binh cong va trung binh nhan.
Cau 5: Nha toan hoc nao la nguoi dau tién dé cap dén khai niém “Radian”?
A. Lé-6-na O-le B. Ta-lét
C. Cac-da-nd D. Hen-rich A-ben

Cau 6: Nha toan hoc nao 1a ngudi dau tién xay dung nén khai niém vecto?

A. Hin-be B. E-va-rit Ga-loa
D. Hec-man Grat-xo-man C. William Hamilton
Pap an: Caul: D Cau4: B
Cau2:b Caus5: A
Cau 3: S Caub: C
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* Phan danh cho hoc sinh l6p 11:
Cau 1: Cudn sach “nghé thudt phong dodn” cua nha toan hoc Bernoulli dugc

coi la sy m¢ dau cua 1y thuyét xac suat.

Dung: Sai:

Cau 2: Nha toan hoc Phap, Fec-ma di ching minh rang “moi s6 co dang
2% +1, vnel déula nhitng s nguyén t6” bang phuong phap quy nap hoan

toan.

Dulng: Sai:
Cau 3: Nha bac hoc Anh Newton 1a ngudi dau tién dé xuat thuat ngir “gioi

han” (dich tur chir Latinh “limes™).

Dulng: Sai:

Cau 4: Pascal 12 nha toan hoc dau tién
A. Phat minh ra may tinh
B. Khai sinh ra Ly thuyét xac sut
C. Bang s6 ctia cac hé s6 trong khai trién nhj thirc Niu-ton
D. Ca ba dép an trén.

Cau 5: Co-si 1a nha toan hoc nghién ctru vé:

A. Giai tich B. Dai s6
C. Hinh hoc D. Cé ba dép an trén.
Cau 6: Ta-let la nha:
A. Toan hoc B. Thién van hoc
C. Triét hoc D. Ca ba dép an trén.
Pap an: Caul: D Cau4: D
Cau 2: S Caus:D
Cau3: b Cau6: D
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* Phan danh cho hoc sinh l6p 12:
Cau 1: Nha toan hoc Pi — ta — go 14 ngudi dau tién tim ra cac hinh da dién

déu.

Dulng: Sai:

Cau 2: Nhitng phat minh vé 16garit cia Né- pe da giup don gian hoa nhicu

phép tinh trong nganh thién van.

Dung: Sai:

Cau 3: Phép tinh vi phan va tich phan Ia do duy nhat nha bac hoc Anh sang

tao ra.

Dung: Sai:

Cau 4: Né-pe 1a nha toan hoc dau tién
A. Phat minh ra Ly thuyét xac sut
B. Khai sinh ra Logarit
C. Phép tinh tich phén
D. S6 phte.
Cau 5: CoO-si 1a nha toan hoc nghién ctru vé:
A. Giai tich B. Dai s6
C. Hinh hoc D. Ca ba dap an trén.
Cau 6: Niu-ton la nha:
A. Toan hoc B. Thién van hoc
C. Vat ly hoc D. Ca ba dap an trén.
Pap an: Caul:S Cau4:. B
Cau2:b Caus: D
Cau 3: S Cau6: D
a. Nhan xét vé mit dinh tinh:
Théng qua tiét hoc va quan sét, trao d6i véi hoc sinh, véi gido vién va

V6i cac gido sinh dd du tiét hoc ching toi nhan thiy: Viéc sur dung cac noi
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dung cua tai liéu thuc nghiém dd khic phuc dugce nhitng khé khin, han ché
Cua giao vién va hoc sinh trong viéc giang day mon toan. Do la vi:

+ Nhitng kién thirc toan hoc khong xa la dbi voi HS nhung lich st cua
van dé thi hoan toan méi mé. Vi du nhu tir 16p 7 HS da dugc 1am quen véi
khai niém ham s, 1én 16p 10 HS dugc hoc lai khai niém ham sé mot cach day
du hon nhung kién thtrc vé lich sir ctia ham sb thi hoan toan méi mé. Vi thé
nhirng ndi dung trong tai liéu dic biét gy duoc himg thu doi véi HS.

+ Céch tiép can cac van dé vé lich sir todn gan nhu chi mang tinh tham
khao, khong ning né, khong mang tinh bit budc, khong phai suy luan giéng
nhu khi hoc céc kién thirc toan.

- Céc van dé vé lich str toan, cac tro choi, cac hinh anh ctia cac nha toan hoc
duoc thiét ké trén phin mém Power Point, Flash v&i cac trang lién két giup GV
cht dong va trinh bay tét hon trong gio giang, trong viée to chire cac trd choi.

- Cac bién phap da nén trén khong chi 13 cung cép théng tin vé lich st
toan ma con nham cung cip phuong tién cho viéc tim toi, sang tao, hoc tap
doc lap cua HS.

- Hé thdng cac bién phap gitip GV thyuc hién dugc vai trd ngudi to chiic
huéng dan va diéu khién hoat dong nhan thirc cua hoc sinh mot cach chi dong
va linh hoat. Céc tro choi, cac budi sinh hoat ngoai khoa toan hoc da tao cho ca
HS va GV su thoai mai, mang dung tinh than “hoc ma choi, choi ma hoc”.

- Céc tai liéu vé lich sir toan, cac cau chuyén va hinh anh cta cac nha
toan hoc dugc két hop xen k& vao cac tiét hoc da gilp cho bai hoc tré nén
phong phd hon, sinh dong hon va thu hat dugc sy chd y cta hoc sinh. Céc tai
liéu v& lich sir toan ma trong cac tro choi, cac budi sinh hoat ngoai khoa da dé
cap dén rat b6 ich d6i v6i HS, gitip cho cac em thém hiéu biét va tiép can véi

kién thirc mdt cach sau sac hon.
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- Théng qua viéc thuc hién cac nhiém vu hoc tap gilp HS chu dong hon,
tich cuc hon va hao htng hon trong tiét hoc, viéc tham gia cac tro choi, cac
budi sinh hoat ngoai khoa giup cho HS gan giii nhau va c6 tinh than doan két
hon. Viéc trinh bay néi dung da chuan bi ciia nhdm trong gio hoc, trong cac
budi sinh hoat ngoai khoa da rén luyén cho cac em rat nhiéu ki nang (néi, viét,
trinh bay van dé,...) cc em tré nén manh dan, tu tin hon.

- Nhin chung hoc sinh & céc 16p thuc nghiém nam duoc cac kién thirc vé
lich str toan, cac em biét dugc ngudn gdc ciia van dé ma minh dang hoc ciing
nhu cac nha todn hoc c¢o lién quan.

- HS tham gia cc hoat dong ma gido vién dé ra rat nhiét tinh va hao himg
va c6 sb diém rit cao, cac doi dat sd diém rit cao. Diéu do phan anh hé théng
phuong phap su pham trong khi dugc st dung trong khi thuc hién cac bién phap
trong day hoc toan c6 tac dong tich cuc dén viec phat huy tinh tich cuc cua hoc
sinh, ning cao mdt budc hiéu quéa day hoc toan & truong phd thong.

b. Nhén xét vé mit dinh lwong

* Phiéu tham do y kién HS: S6 phiéu phat ra 300, két qua:

Cau hoi Co Khéng
1 100% 0%
2 94% 6%
3 92% 8%

* Phiéu danh gia nhan thirc cua HS vé kién thirc lich sir toan hoc:
* Phan danh cho hoc sinh 16p 10:

Céau hoi bung (%) Sai (%)
1 80 20
2 70 30
3 79 21
4 85 15
5 92 8
6 67 33

S6 héa béi Trung tam Hoc liéu — Dai hoc Thdi Nguyén http://www.lIrc-tnu.edu.vn



www.VNMATH.com

103
* Phan danh cho hoc sinh I6p 11:
Cau hoi Pung (%) Sai (%)
1 85 15
2 75 25
3 82 18
4 90 10
5 91 9
6 79 21
* Phdan danh cho hoc sinh lop 12:
Cau hoi Pung (%) Sai (%)
1 80 20
2 70 30
3 79 21
4 85 15
5 92 8
6 67 33

Qua qué trinh thuc nghiém, HS dan dan d3 c6 ¥ thic hon trong viéc tim
hiéu ndi dung lich sir cac van d& ma minh dang hoc va dong thoi cling nhéan thic
duogc ¥ nghia va vai tro clia né dbi véi nguoi hoc toan. Tir d6, HS thay riang todn
hoc that gﬁn gtii, khong con xa la, bdt di tinh triru tuong, diéu d6 giup cho ty 1€
ham hoc toan ting 1én, két qua hoc tap ctia HS ciing dugc nang cao.

3.4. Nhan dinh chung vé két qua thuc nghiém sw pham

Két qua kha quan buéc dau trong dot thuc nghiém su pham theo dinh
hudng trén d& cho phép ching t6i két luan: Chlng ta hoan toan cé thé van
dung dugc cac bién phap trang bi tri thirc lich sir toan vao day hoc mén toan &
truong THPT. Két qua thuc nghiém cho thay rd lich sir toan da gop phan tao
dong co, hung thi cho ngudi hoc, gop phan nang cao chit lugng hoc tip bd
mon toan cho HS.

Nhitng nghién ciru 1y luan va thuc nghiém d& chang t6 rang gia thiét
khoa hoc ma dé tai da dé ra Ia chip nhan duoc.
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KET LUAN

Pé tai da dat dwoec mot sé két qua ban diu nhw sau:

1. X4c dinh dugc vai trd quan trong cua lich sir toan trong day hoc bo
mon toan ¢ truong THPT.

2. Tim hiéu thuc té viéc giang day bd mon toan noi chung va day lich sir
toan noi riéng & truong THPT mot s trudng trong dia ban tinh Thai Nguyén.

3. Xac dinh va hé théng hoa dugc nhiing nd1 dung tri thure lich sir toan
lién quan truc tiép dén chuong trinh SGK toan & THPT.

4. Bé xuat mot hé thdng cac bién phap kha thi nham trang bi tri thic lich
st toan cho GV va truyén thu lich str toan cho HS.

5.Tién hanh thuc nghiém su pham dé thé nghiém va khang dinh hiéu qua
cua Viéc thuc hién cac bién phap trang bi tri thirc lich sir toan trong day hoc
Toan ¢ truong THPT da néu ra.

6. Két qua nghién ctru cho thiy rd vai trd quan trong cta lich st toan
trong day hoc todn va tac dong tich cuc cta cac bi¢n phap luan van da dua ra
trong viéc d6i mi PPDH va nang cao chat luong dao tao.

7. San pham di c6: CD-Rom bao gdm moét sb kién thie vé lich sir toan
c¢6 lién quan dén chuong trinh toan THPT tir 16p 10 dén 16p 12, cac cau hoi
kiém tra kién thac vé lich st toan, mot s6 trd choi 6 chit nham truyén thu tri
thue lich sir toan cho HS, mot sb tranh, anh vé cac nha toan hoc.

Kién nghi:

- Cac trudng THPT cin yéu ciu cac gido vién phai quan tim dén viéc
day noi dung lich sir toan cho HS, céac t6 chuyén mén sinh hoat theo dinh ki
dé théo lun, trao ddi vé kién thirc lich sir toan.

- Gido vién toan & cac truong THPT can tim ra nhiéu bién phap dé trang bi
kién thirc lich sir toan cho HS, dong thdi ning cao ¥ thirc trau dbi kién thic vé
lich str toan cho hoc sinh.

- Kién thtc vé lich st toan rat quan trong d6i voi mot ngudi GV toan, vi
thé cac truong Su pham can trang bi tri thic lich st todn cho sinh vién mot

cach c6 hé théng.
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PHU LUC

1. Lich sir phat trién ciia hinh hoc

M&i khoa hoc déu c6 ngudn gdc thuc té cta nd. Hinh hoc xuit phat tir nhu
cau do dac trong doi sdng hang ngay. Nguoi Ai cap di dong gop mot phan dang
ké cho bude dau cua hinh hoc do viée do dac ruong dat. Hang nam ho phai do lai
ruong dat vi mdi 1an nudc 1i song Nill tran ra lai pha hét ranh gidi cua ruong dat.
Nguoi Ai cap da lap dugce nhimg quy tac thuc hanh rat chinh xac; vi du: dung
goc vudng nho tam giac ¢ 3 canh 13 3, 4, 5; ¢6 nhitng quy tic gan dung nhu tinh

dién tich vong tron qua dién tich hinh vudéng ma canh bang % duong kinh vong

tron, tinh ra la %rz =3,1604....r%; nguoi ta di dugc dén nhitng két qua kha

chinh xac 4y bang con dudng thuc nghiém, qua quan sat, qua do dac ma khong
c6 su chimg minh chit ché; nhung trong giai doan nay ngudi ta ciing da bat dau
lap duoc su lién hé gitra nhiing sy kién riéng 1& vé hinh hoc, lap quy tic nay dua
trén nhitng quy tic khac da 1ap trudc né.

Nhu vay bai toan khé khan 1a tinh dién tich vong tron da dua vé mot bai
toan dé hon: tinh d6 dai vong tron ma v&i bai toan sau thi nha toan hoc An do

3923 =3,1416 1an dudng

da biet giai kha chinh x4c: dd dai vong tron xap xi

kinh. O ddy khong c6 su chimg minh logic 14 14p nhitng ménh dé méi dya
trén nhirg ménh dé da duoc thanh 1ap trudc ndé nhung cac nha toan hoc An
Do da biét kiém tra lai bang do dac. Nguoi ta dung quy nap dé di t6i chan 1y.
O truong hop trén, nhitg hinh quat cit tir cic nira vong tron ra cé khac nhing
ring cua nhung rd rang 14 néu ta ting s6 hinh quat 1é cang nhiéu bao nhiéu thi
su khac biét d6 cang it di bAy nhiéu va néu sé hinh quat ting 1én vo han thi sy

khac biét d6 khong con nira.
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Giai doan thir nhdt ctia hinh hoc ¢6 thé tim thiy ¢ nhiéu nudc, nhung
chi c6 Hy lap méi thay rd giai doan thir hai tir thé ky VI dén thé ky III trudc
cong nguyén; giai doan hé thdng hoa tit ca cac kién thirc roi rac, dwa trén
thuc nghiém. Nhirng khai ni€ém (trtr cac khai niém co ban) da xac dinh mot
cach chinh xacbang dinh nghia. Nguoi ta dd phan loai cic ménh dé ma khong
ai hoai nghi nita vi n6 dugc kiém tra hang ngay (tién dé) va nhirng ménh dé
tim ra bang két luan 1dgic trén co s¢ nhing tién dé va nhitng ménh dé trudce
né (céc dinh 1y).

Giai doan thir hai vé su phat trién cta hinh hoc dugc goi la giai doan O
— clit, mang tén nha bac hoc Hy lap thé ki thir I trudc cong nguyén, tic gia
tap: “Co ban”. Tac pham nay 1a mot tac pham kinh dién c6 anh huong to 16n
dén sy phat trién khoa hoc va trong su giang day hinh hoc.

Giai doan thir ba, giai doan hi¢n dai ctia sy phat trién cta hinh hoc duogc
mang tén L6 — ba — seps — ky, nha toan hoc thién tai Nga. Vi su phat minh
ctia Lo — ba — seps — Ky su phat trién cua hinh hoc da dua t6i sy phat trién céac
thr hinh hoc khéc nhau, dua t&1 nhitng sy nghién ctru vé cac van dé khéc cua
toan hoc va vat 1y. Su phat trién nay doi hoi phai c6 nhirng nguyén 1y co ban
cho moi bd mon hinh hoc, sy xay dung tién dé cho mdi thir hinh hoc. Va
nguoi ta thiy duoc rang sy trinh bay vé hinh hoc trong cuén “Co ban” cua O
— clit khong théa man cac yéu cau vé xdy dung tién dé. Thoi gian gan diy
nguoi ta da hinh thanh day du nhitng nguyén tic xay dung mot hé théng tién
dé. Hin - be da trinh bay kha hoan chinh hé théng tién dé cua minh. Hé nay
gém 20 tién dé va 8 khai niém co ban nhu la: khai niém vé diém, duong
thaing, mdt phang, su két hop cua diém va duong thang, diém va mit phing,
khai niém “& gitta”, khai niém vé sy bang nhau cau cac doan thiang, cac goc.
Sau khi da thir nhan mot s6 ménh dé duéi hinh thirc tién dé rdi, voi tién dé do,
bang nhitng 14 ludn ciing kha dai va kho, ngudi ta da chimg minh dugc tit ca

nhitng diéu con lai. Thi du ngudi ta dd chimg minh dinh 1y: néu vong tron c6
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tam trén vong tron khac va qua tim ctia vong tron 4y thi né c6 2 diém chung
v6i vong tron ay. O —clit khong noi téi ménh dé nay trong hé tién dé va ménh
dé nay ciing khong & trong hang ngii dinh 1y, nhung 6ng lai ding né dé ching
minh dinh 1y n6i vé kha ning dyng tam gidc déu voi canh 1a doan thang cho
trugc. Chirng minh ménh d& nay con phai dya vao tién dé& vé su lién tuc, vi
néu nhitng vong tron ay khong c6 tinh chat lién tuc thi c6 thé 13 ching khong
c6 diém chung.

Ba giai doan cta sy phat trién ctia hinh hoc ¢6 nhiing nét riéng biét khac
nhau. O giai doan thir nhat, n6 1a khoa hoc cu kinh nghiém, phuong phép ct né
gan gidng phuong phap ctia mon vat 1y hoc hay thién vin hoc. Pén giai doan tha
hai, co s¢ kinh nghiém cta n6 cin ban bi thu hep lai, nguoi ta da dua vao nhiing
lap luan 16gic nhung ngudi ta van con hay ding truc giac v6i nhimng tinh chat “ro
rang” cua cac hinh hoc, thi du: moi dudong khép kin va khong tu cit no thi chia ra
mit phang 1am hai mién: mién trong va mién ngodi, nguoi ta tim ra su lién hé
chédt ché€ cta hinh hoc véi nhitng thanh tuu cua vat Iy va thi€én van hoc; cung vai
hinh hoc O — clit d3 xuAt hién nhimg tht hinh hoc khac, s6 tién dé dua vé t6i
thiéu, tit ca cic ménh dé khac déu phai duoc chimg minh hoic dua vao tién dé
hodc dya vao ménh dé d3 duogc ching minh truéc, hoan toan khong dugc dua
vao truc giac. Vé nhitng khai ni€ém nhu: “& trong”, “é ngoai”, “¢ gitra”, “0 mot
bén”, “& hai phia khac nhau”,... thi c6 khai niém dugc dua vao loai khai ni€ém co
ban va ndi dung duoc dién dat qua cac tién dé, nhu khai niém “& gitta” va nhirng
khai ni€m con lai thi dugc dinh nghia qua khai ni€ém co ban va cac khai ni¢ém da
dugc dinh nghia tir trudc.

2. Cac giai doan phat trién ciia toan hoc

Giai doan 1: SU PHAT SINH CUA TOAN HQC

Nhirng khdi niém Toan hoc dau tién phat sinh rat som tir thuong cd, do
nhirng nhu cau vé ¢ém va do don gian nhat. Qua trinh xuét hién cac khai niém

do 1a mot qua trinh lau dai va qua nhi€u giai doan.
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Ta hdy xét dién hinh sy xuét hién cta phép dém va giai doan dau tién
cua sy hinh thanh mot khéai ni€ém co ban 1a cach quan sat nhitng bd lac man r¢
con séng & mot vai noi va bang cach nghién ctru nhitg dau vét ma cac giai
doan ay dé lai trong ngdn ngir cua cac dan toc.

a) Mot vai bo lac & Nam My, & chau Uc hién nay, chua biét dém, trong
ngdn ngit ctia ho khong c6 cac chir s6. Tuy nhién ho c6 khai niém vé “nhicu” va
“it”: khi mot tap hop d6i twong quen thudc (ma sb lugng khong nhicu lam) co
thay doi thi ho biét duoc. Vi du trude khi di sin, ho go1 cho san lai, nhin quanh
mdt luot, thiéu con nao thi ho lai goi tiép. Nhu vAy trong giai doan nay, con sd
trong mot tap hop 13 mot tinh chat vat Iy cua tip hop nhu cac tinh chét khac (nhu
mau sic, hinh dang...) Con ngudi nhan thay tinh chat 4y mot cach truc giac.

b) X4 hoi lodi ngudi phat trién, nguoi ta sdng thanh bo lac dong hon va viéc
san ban c6 t6 chirc: khi di sdn, mudn kiém tra s6 vii khi ¢6 da khong, nguoi ta
phan phét vii khi cho timg nguoi; nhu vay, con nguoi d biét thuc hién mot phép
tinh don gian nht 1a thiét 1ap sy twong tmg mot mot gita hai tp hop: nguoi va vil
khi. Lam di 1am lai nhiéu lan nhimg viéc twong tu trong qua trinh thoa méan céc
nhu cu khac nhau ctia doi sdng, nguoi ta nhan thay c6 céi gi chung cho nhiing tap
hop tmg v6i nhau mot mdt nhu vay. Doi séng x3 hoi dua dén chd phai dit tén cho
céi gi chung dy. Va nhu vay, con nguoi da bat dau biét dém.

Ban dau, nguoi ta liy tén cia mot sb tip hop mau & chung quanh dé
goi. Vidu & An Do xua: “Mit troi” 13 chi con s mét, “canh chim” hay la
“con mat” (2), “chan ch6” (4), “ban tay” 95), V.V...

Luc dau, ciing chi dém dugc voi nhitng tip hop it phan tir, qua mot sb
nao d6 thi dung chit c¢6 nghia 1a “nhiéu”. C6 bd lac ngdy nay, trong ngdn ngit
chi ¢6 “mot”, “hai” va “nhiéu” (tir ba trd 1én). Dicu d6 da dé dau vét lai trong
ngdn ngit ctia cac dan toc: trong tiéng Phap chir “trés” (1 rat, nhidu) 4m thanh

rat gan chir “trois” (1a ba), trong tiéng La - tinh chit ter, trong tiéng Anh chit
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thrice ¢6 nghia 1a “ba 1an” hay “nhiéu lan”, trong tiéng ta, cdu thuong dung:
“nim 1an bay luot”, trong tiéng Nga c6 nhiéu thanh ngit ma chir “bay” co
nghia 14 “nhiéu”, vi du “khong doi ai qué 7 1an” v.v... Ngay nay c6 bo lac &
Ghi - né con dém nhu thé nay: trén tung ngoén tay ho goi: be, be, be, be, ibon -
be (ban tay, tirc 1 nam), rdi tiép be, be... i- bon - a - li (hai ban tay, tirc 13 10)
roi ho tiép tuc dém va&i ngoén chan, dén 15 thi goi 1a xam - ba - be (nghia 1a
ban chan) dén 20 thi goi 1a xam - ba a - li (nghia 13 hai ban chan), dén qua 20
thi phai dung ban tay va chan cua mdt ngudi khac méi dém duogc. Co bo lac
ding ngon tay, ngay chin, khuyu tay, vai, dau... dén dugc dén 33 théi. Nhiéu
dan toc thiéu sb ¢ ta ciing c6 tinh trang tuong ty. Viéc dung tén tap hop miu
dé goi trude khi cd “con s6” dé goi riéng ciing gidng nhu ddi véi cac khai
niém khac: trude khi cé tiéng riéng dé chi tinh chat hay hinh dang cta vat
(nhu tiéng “clmg”, “tron”), con ngudi da dung nhing tiéng “nhu d4” (dé chi
tinh chat ctng), “nhu mit troi” (dé chi hinh dang tron) v.v...

¢) Tién dén chd khong dé ¥ dén tinh chit ctia cac phan tir cua tip hop
trong mdi truong hop khao sat riéng biét, tirc 13 triru xudt cac tinh chat ay di
dan dan nguoi ta xay dung dugc khai ni€ém vé cacsd 1,2, 3,4, 5... va ndi mot
cach tong quat, khai niém vé céc sé tu nhién, dic trung cho cai gi chung cho
moi tdp hop tuong duong hiru han.

Chi xét so luoc nhu thé, ching ta ciing c6 thé thay rang: “Mudn dém,
con nguoi phai cd kha nang triru xut tat ca cac tinh chat khac cua ddi tuong,
ma chi gitr lai “con $6” thoi. Do 1a két qua ctia mot qua trinh l1au dai, dua trén
thuc nghiém” (Ang - ghen).

Tir chd biét dém, con ngudi coé nhitng khai niém dau tién vé sb tu
nhién. Nhu cau doi sdng dua dén chd phai biét tinh va tir chd tinh nham, phat
sinh dan hé thong ghi sd, roi khai nié vé bon phép tinh sé hoc. Nhu cau do dac

va chia phan dua dén khai niém vé phan s6 va cac phép tinh vé phan s6. Nhu
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vay, dan dan hinh thanh co s& ctia mén Sb hoc. Déng thoi, nhu cau do dac
dién tich va thé tich va sau d6 nhu cau Thién vin hoc (trong néng nghiép va
giao thong hang hai) dd sém dua dén nhitng khai niém Hinh hoc va phat sinh
mon Hinh hoc.

Nhitng qud trinh trén ddy tién hanh ldu dai, trong nhiéu déan téc, déc
ldp voi nhau va song song nhau.

Trong giai doan nay, c6 gia tri dac bi¢t doi véi su phat trién vé sau cla
khoa hoc, 14 nhitng kién thirc vé S6 hoc va Hinh hoc & Ai - Cap va Mé - s0 -
pd - ta - mi (trung tam 12 Ba - bi - lon) ma chung ta s& xét chi tiét hon:

Chung ta biét rﬁng moén Hinh hoc da phat sinh dau tién & Ai - Cap, do
nhu ciu do dac dat dai sau mdi vu lut cta song Nin. Cong trinh vi dai ma
nguodi Ai - Cap dé lai 1a méy Kim - tu - thap, ching té6 mét trinh do k¥ thuat
va Toan hoc khé cao tir miy nghin nim trude Cong lich.

Nhimg tai liéu xua nhat con truyén dén ta chi c6 mét tip pa - py - rut
(khoang thé ky 17 trudc Cong lich) va chic chan nd chua phai 14 tai liéu dau tién.

Tap pa - py - rat chita mot s6 bai toan c6 ndi dung sd hoc va hinh hoc
ma ngudi Ai - Cap giai theo nhirng quy tic xic dinh, nhung khong co 1y
thuyét gi ca. C6 quy tac tinh v6i s6 nguyén va phan sb. Khi tinh nhan thi ding
nhitng bang dac béit, kha phuc tap. Co bai gidi mot vai bai toan ma ndi dung
1a giai phuong trinh bac nhat ngay nay, va c6 ca cip sb cong va cap s6 nhan.
Dic biét 1a cach viét vé bién ddi phan s6: Nguodi Ai - Cap bao gid cling viét
mdt phan s6 dudi dang tong sd ctia hai phan sé ma tir s6 1a 1. Vi du:

2 1,12 1_1 1

_; — X —_— + _
9 6 18 3 5 25 65
Vé Hinh hoc, c6 quy tic tinh dién tich hinh tam gic, hinh thang, thé
tich hinh hgp ma day la hinh vuong. Pac biét 1a ho da biét tinh thé tinh hinh

chop cut ma day la hinh vuong, theo cong thirc:
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V:%(az +ab+b*) V= g(a2 +ab +b?)
Khi tinh dién tich hinh tron, thé tich hinh tru va hinh non thi ho dung &t =
N 16Y
3, doi khi dung: 7 = ry =3,16...

Cac quy tic trén day déu dua trén thyc nghiém, khong c6 1y thuyét
chtrng minh. Cho nén ciing ¢ nhitng quy tic sai. Vi du: dé xac dinh dién tich
clia mot tam giac can, ngudi Ai - Cap da lay nua tich cta day v6i canh bén,
chtr khong phai vai chiéu cao.

Giai doan 2 - TOAN HQC SO CAP

Nhitng kién thirc Toan hoc rat rdi rac va chi dya trén thuc nghiém & Al
- Cap va Ba - bi - lon duoc truyén sang Hi - Lap vao khoang thé ky 12 trudc
Cong lich va & day, bat dau tir thé ky thir 7 trude Cong lich, ngudi ta da biét
dén hé théng hoé céc kién thirc d6 lai, bat dau xay dung co s& h¢ théng va
16gic ctia Toan hoc. Toan hoc di tré thanh mot khoa hoc suy dién - nghia 1a
xudt phat tir mot s6 ménh dé co ban (tién dé&) dugc cong nhan 13 dung, cb
nhién trén co so thuc nghiém, dé suy ra nhitng két qua khac bang dudng 16i
suy luan 16 - gich.

Budce dau tién trong lich st phat trién cta khoa hoc Toan hoc duoc
danh dau voi cac cong trinh cua Ta - 1ét, Pi - ta - go, Hi - pd - crat, O - doc, O
- co lit, Ac - si - met, A - pd - 16 - ni - ut va nhiéu nha Toan hoc Hi - lap khac.
Nén toan hoc trong giai doan nay dat dén nhirng két qua ruc r& voi nhiing tac
pham ctia O - co - lit, A - pd - 16 - ni - ut va Ac - si - met vé Hinh hoc, cua Di
- 0 - phiang (Hi-lap), Bra - ma - gup - ta, Kha - xka - ra (An D) vé S6 hoc va
Dai s0, ctia T6 - 18 - mé vé tam giac luong.

Giai doan toan hoc so cdp thudc vao thoi ky nd 1& (Hi - lap, La - mé) va

thoi ky phong kién (An P9, Trung - Qudc, Trung can dong va Tay Au). Nén Toan
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hoc Hi - lap c6 nhitng dong gop cin ban - dic biét 1a vé Hinh hoc va vé phuong
dién 16 - gich chat ché véi trinh d§ triru twong kha cao cia nd. Nhung sau mdt thoi
ky toan thinh (dén thé ky thtr 3 trudc Cong lich), Todn hoc ¢ Hi - Lap tac roi thuc
t& (do tinh chit x4 hoi nd 16 va triét Iy duy tdm) da di dén su ngimg tré va bé tic.
Trong lic d6 cac dan tdc phuong Pong, do nhu cau phot trién thuong mai, nhu
cau giao thong hang hai d phat trién nhiéu vé S6 hoc va Dai s6, va c¢6 nhiéu anh
huong dén su phét trién sau nay ctia Toan hoc & Au - chau.

Giai doan Toan hoc so cap két thiic (& Au chau tir dau thé ky 17) khi
trong tAm nghién ctru ctia Toan hoc chuyén qua pham vi cac dai lugng bién
thién. Nhung thuc ra, giai doan Toan hoc so cép cling da chuan bi cho su
phét trién vé sau cta Toan hoc. Tu thuong c6, khi nghién ctru tam giac
luong va lap cac bang lugng giac thi ngudi ta cling da c6 mot khai niém so
khai v& ham sb va vé hinh hoc giai tich. Mot vai nha Toan hoc Hi lap - ma
dic biét 1a Ac - si - mét, dd vuot xa thoi dai hang 20 thé ky - da co khai
niém khéa ro rét vé dai luong vo6 cung bé va phuong phap vi tich phan.
Nhung d6 1a mot truong hop ngoai 18; nhirng quan diém cta Ac - si - mét
vé sau khong duoc tiép tuc phat trién.

Cho nén c6 thé ndi rang ca thoi ky tir trude cho dén dau thé ky 17 can
ban 1a thoi ky Toan hoc so cép.

Giai doan 3 : TOAN HQC CAO CAP CO PIEN

Giai doan nay dugoc mo dau vé6i viée dua dai luong bién thién vao hinh
hoc giai tich ctia Dé-cac va viéc tao ra phép tinh vi tich phan trong cac cong
trinh ctia Niu-ton va Lep-nit. Ang-ghen d3 noi: “Bién luong ctia Pé-cac danh
diu mot budc ngodt quan trong trong toan hoc; nhd né ma chuyén dong va
bién chirng duoc dua vao toan hoc”.

Thanh tuu toan hoc & thé ky 17 bit dau véi sy phat minh ra 16garit, Né-

pe (Ha Lan) da lam ra bang tinh 16garit dau tién nim 1614 dya trén tinh chat
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clia cAp s6 cong va cdp sb6 nhan va khao sat sy bién ddi lién tuc cua ldgarit
theo su bién doi cta sb, tirc 1a 1an dau tién dua vao toan hoc khai niém vé ham
s6 lién tuc ma khong cho biét mot biéu thirc dai sb hay mét phép v€ hinh hoc
nao. Nam 1637, Dé-cac v6i tdp “hinh hoc” di dit co s& cho phuong phap d6
thi trong hinh hoc. Khdo sat cuia Fec-ma (Phap) vé cuc dai, cuc tiéu va tiép
tuyén ctia cac duong cong da chira dung phuong phap vi tich phan, nhung luc
bay gio phuong phap nay chua duge tiép tuc phat trién.

Pén cubi thé ky 17, phép tinh vi tich phan méi thuc su duge phat minh boi
Leép-nit va Niu-ton. Trong thoi gian nay, Fec-ma, Pascal, . . . da ¢6 nhitng cong trinh
dAu tién vé tinh x4c suat, Pascal, Lepnit d4 1am ra nhiing may tinh dau tién,. ..

Nhitng thanh tuu todn hoc & thé ky thir 18 bat dau voi ky thuyét s6. Véi
O-le, La-go-rang va Lo-gidng, 1y thuyé s da tro thanh mot mon khoa hoc ¢6
hé thdng, bang cach phan tich ra phan s lién tuc, O-le chudng minh rang e va
e? 1a nhing sd siéu viét (1737) va Lam-be (Dic) dd ching minh tinh siéu viét
cho s6 7 (1766). Pa-lim-be chiing minh rang bat ky phuong trinh dai s6 nio
cling c6 nghiém, Moa-vro, la-pla-xo, Bai-et (Anh) mé dau viéc nghién ciru
tinh xac suit, O-le hoan thanh hé théng hinh hoc giai tich so cép, ...vacon
rat nhiéu cong trinh phat minh toan hoc da ra doi trong thoi ky nay.

Cung véi su phat trién cta strc san xuit va cta khoa hoc k¥ thuat, toan
hoc & thé ky 17, 18 da tién nhitng budc rat dai, cdc nha toan hoc da khdm pha
ra nhiéu linh vyc méi v cling phong pht ma trén day chi la ké so lugc nhiing
thanh tyu chinh.

Giai doan 4 : TOAN HOC HIEN bAI

Tir thé ky 19 dén nay, toan hoc cao cip co dién khong nging phat trién
va tién xa hon nita. Nhung dén cudi thé ky thir 19, su phat trién cua toan hoc
da c6 nhirng dac diém méi. Thé hién ¢ sy mo rong dbi tuong toan hoc. Trong

giai doan mdi, su li€én h¢ gitra toan hoc va cac khoa hoc thuc nghiém ngay
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cang chit ché nhung ciing ngdy cang phtc tap. Nhitng 1y thuyét méi phat sinh
khong chi do nhitng vin dé truc tiép ctia khoa hoc thuc nghiém hay cia ky
thuat ma do ca nhitng nhu ciu phét trién ctia ban thdn mon toan. Trudc mit
cac nha toan hoc da mé ra nhitng chan tro1 méi. Todn hoc ngay nay da khong
con han ché ddi tuong nghién ctru & cac sb, cac dai lugng va cac qua trinh
bién thién cua chung, & cac hinh hinh hoc va cac phép bién hinh, ma n6 da tro
thanh khoa hoc vé nhitng quan hé s6 lugng va hinh dang khong gian tong
quat hon ma céc s6, cac dai lugng va cac hinh hinh hoc thong thuong chi la
nhirng trudng hop rat dic biét. Viée sang tao ra nhitng phuong phap kha tinh
vi dé nghién ctru nhitng quan hé s6 lugng va hinh dang khong gian rat tong
quat 1a dac diém chinh cua giai doan toan hoc hién dai.

3. Hé @ém (thién ky III truc CN)

Nhu cac bang bang dat sét tim thiay & Sure va Uruk (hién nay 1a Warka,
Irac) hoic mudn hon nhiéu, & Nippur (Babilon, 2200-13550) cho thiy, hé
dém da duoc ghi chép lai vao thién ky III trudc CN. Hé ¢ém Babilon thdng
minh 12 mét hé ¢ém co s6 60. Cach tinh thoi gian cua ching ta 1a bat ngudn tir
d6. Khong ton tai s6 khong, nhitng don vi vang mit (thiéu), don gian dugc
biéu thi bang mot chd khuyét.

Con hé dém co ciia nguoi Maya 1a mot hé thong co s6 20 theo 10 ngén
tay va 10 ngdn chan. Hé théng cua ho da 1a mot hé dém theo vi tri va c6 mot
s6 khdng ¢ dau cuing vén khdng phai 1a mot toan ti.

Vao thé ky V trudc CN, ngudi Hy lap di st dung cac chit trong bang
chir cai. Pbi v6i cac s6 hang nghin nguoi ta lay lai chin chit cai dau tién kém
theo mot dau phay bén trai cac chir cai d6 (a co gia tri 1a 1 va, a cd gia tri 1a
1000). Hé dém nay, vén khong cé sé khong, da duoc sir dung subt mot thién
ky. Ngudi Hébro va nguoi Arap da 1am cho hé théng dém nay phu hop véi

bang chit cai cua ho. lic by gid cac tinh toan duoc thuc hién voi cac ban
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tinh, dung cu gay bing tay gdm nhiéu hang. O d6 cac chir s6 biéu thi bing
nhitng vién soi (tir “tinh toan” bat ngudn tir calculus, ¢ nghia 1a vién soi).
4. Hé @ém hién nay (thé ky V)

Chinh vao thé ky V sau CN, ¢ An Do da xuat hién hé dém thap phan,
st dung mudi chit s6 tir 0 dén 9 nhu chung ta da biét hién nay. Nam 829, nha
bac hoc Musa Khwarizm’i (780-850) da xuat ban mot cudn sach dai s6, & do
ong da chap nhan hé dém thap phan. Tu si x&t Auvergne 1 Gorbert di bat dau
tim hiéu cac chir s6 “Arap” trong chuyén du ngoan (980) téi Cordoue & Tay
Ban Nha va di co thé bat dau truyén ba nhitng ky hiéu d6 khi da tré thanh
Giao hoang Sylvestre II vao thang 4 nam 999. Nhung phai cho toi L.
Fibonacci, con goi la Léonard de Pise, ma nho co tac pham Liber Abaci cua
6ng Vviét nam 1202, thi khoa hoc Ardp méi duoc truyén ba & chau Au. Vao
nim 1440, v&i sy phat minh ra nghé in thi mudi chit s6 méi ¢6 dugc hinh
dang cé dinh cubi cung.

5.56 khong (thé ky IV trugc CN)

Hé dém Babilon dwoc hoan thién vao thé ky IV trudc CN b sy xuat
hién cua sé khdng trong c4c vin ban toan hoc, hodc & dau mot con s, hoic o
giira, nhung khong bao gid & cudi. Tir s6 khdng (zero) bat nguén tir tir Synya,
c6 nghia 1a “khong c6 gi” trong tiéng Phan; nd tra thanh sifr trong tiéng Arap
va duogc L. Fibonacci La tinh hoa thanh zephirum. N6 dugc goi la sé khong
(zero) vao nam 1491 trong mot khao luan & Florence.
6. S6 nguyén té (thé ky II trudc CN)

Sau Euclide, vén vao thé ky II trudc CN da chang minh rang tap hop sé
nguyén té va vo han, thi sang (loc s6 nguyén t6) Eratosthéne (khoang 284-192)
14 phuong phap dau tién duoc str dung trong viéc tim cac sé nguyén tb trong mot

gidi han nao do.
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Nhung chinh tir “dinh ly nhé” cua Fermat (1640) ma E. Lucas nguoi
Phép, vao nim 1876 da hiéu chinh mot sb phuong phap nghién ciu tinh sb
nguyén té ciia mot sé sé 16n. S6 nguyén té 16n nhat da biét la (2 216091 — 1)
- khoang 65050 chit s (day 1a con s6 I6n nhat vao thoi diém cudn sach nay ra
doi, hién nay nguoi ta da tim duoc nhitng s6 nguyén té 16n hon thé nhiéu), nd
duoc mot nhdm nha k¥ thuat cia hdng dau mo Chevron & Houston (Taxas),
kham pha ra mot cach ngau nhién vao nim 1985. Trong khi thir mot siéu may
tinh ho da phat hién ra s6 nguyén té méi dé: phai mat vai chuc trang sach moi
viét hét con sb do.

7. So thap phan (thé ky XVI)

Cho dén cudi thé ky X VI ngudi ta méi chi phat trién co s6 10 cho phan
nguyén ciia mot sb, phan thap phan chi duoc biéu thi dudi dang phan sé hoic
trong hé co sé 60 trong cac don vi thoi gian va goc.

Nam 1579 F. Viéte da tuyén bd rang trai véi cac phan nghin, pham
tram, phan chuc, cac phan sdu muoi chi duoc str dyung it va S. Stevin nim
1582 d3 dé nghi str dung cac s6 thiap phan trong cac tinh toan; nhung cac cich
viét van rat khac nhau trong suét thé ky XVII.

Nha toan hoc va vat ly xa Flandre 12 S. Stevin (1548-1620) ciing da dé
nghi su phén chia thap phan cac don vi do luong. Nhung phai cho mai toi
Céach mang Phap mai co dugc hé mét thap phan (20/12/1799).

8. So Vo ti (thé ky IV trugc CN)

Trong khi ching minh khong thé viét s6 vo ti dudi dang mot phan sé thi
Aristote (thé ky IV truéc CN) da tim ra cac sb vO ti (ma Pythagore da linh
cam duoc), duoc goi tam 12 s6 “vo wdc”.

Ngudi ta d phan biét duoc s6 dai s6 va s6 siéu viét nhu pi va “e” vao thé
ky XVII. Nam 1872 Ch. Hermite nguoi Phép da chitng minh tinh siéu viét cua e

va nam 1882 F. Lindemann nguoi Ptre da chirng minh tinh siéu viét cua pi.
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9. S6 hoang kim (thé ky III trugc CN)

S6 hoang kim, nghiém cua phuong trinh 1/x = x/(1+x), bang (1+sqrt(5))/2
~ 1,618 va ton tai trong phép phan chia khong dbi xing ma ty sé gitra phan I6n
va phan nho bang ty s6 giita hai phan va phan I6n. Nguoi ta tim thiy sé dé trudc
Euclide, nhung chinh Euclide vao thé ky III truéc CN d bién nd thanh bai toan
noi tiéng khi tim cach chia mot doan thang sao cho phan 16n 1 trung binh ti 1&
cta phan nhé va doan thang hoic “phép chia hoang kim”. Tinh hai hoa dua trén
s6 hoang kim di dugc nghién ciu ¢ nhiéu bo mén nghé thuat: trong kién tric
(Phidias véi nha tho Parthénon & thé ky V truéc CN, Alberti ¢ thé ky XV, Le
Corbusier ¢ thé ky XX): trong &m nhac (su nghién ctu theo thuyét Pythagore vé
quang am); trong hoi hoa (L. de Vinci, Raphael).

10. S6 Fractan (1962)

Puoc B. Mandelbrot, mot ngudi Phap goc Ba Lan, phat minh ra ra nim
1962. Céac sé fractan c6 kha ning tré thanh mot cong cu toan hoc dé rat ra
nhitng quy lut to chtc caa tu nhién.

Khai niém fractan dic biét c6 ich trong viéc md ta nhitng cu tric ma
mdi bd phan ctia nd cho du kich thude nhu thé ndo di nira thi van tuong ty Vi
toan cau tric. Vi du: phai chang mdi canh ctia mot cai cay khong dai dién cho
toan bo ca cai cay?

Céc s fractan moi xuat hién trong todn hoc ¢6 co so & hai dinh luat: dinh
luat tuong tu (autosimilarité), bé phan tuong tu Vi todn thé); dinh luat sé chiéu
fractan noi rang cac tap hop sb fractan c6 sb chiéu phan doan (khéng nguyén) va
manh no tuong tng voi manh kia. Mét trong nhiing &p dung gay an tugng manh
nhat cua céc sb fractan lién quan dén su tong hop cac hinh anh nho may tinh.

11. S6 “khong thé c6” (thé ky XVI1I)
Chinh nho ¢6 nha toan hoc Italia R. Bombelli (1526-1573) ma ta c6 dinh

nghia dau tién vé sé phuc, lac d6 dugc goi 1a s6 “khong thé c6” hodc “sb 40”
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trong cong trinh Pai s6 (Bologne, 1572) cdng bé it 1au truéc khi dng mat.
Ong di dinh nghia c4c s6 d6 khi nghién ctru cac phuong trinh bac ba va da
dua ra can bac hai cua -1.

Cho t6i naim 1746 nguoi ta da sir dung cac s6 40 ma khdng biét nhiéu vé
CAu trdc cia chung. Nhung chinh nha toan hoc Phap D’Alembert vao nim d6
da xac dinh dugc dang tong quat cia chung, dong thoi chap nhan nguyén ly
ton tai n nghiém ctia mot phuong trinh bac n. Nha toan hoc Thuy Si L. Euler
(1707-1783) da dua ra ky hiéu “i”” dé chi cin bac hai cta -1, nam 1801 Gauss
da dung lai ky hiéu do.

12. Tap hop sé thuc (thé ky XIX)

Vao thé ky VI trugc CN, nha todn hoc va thién vin hoc Hy lap Eudoxe
da thir viét ra mot tap hop khéng chi gom sé hitu ty ma éng cam thiy chua du.
Nhung 6ng d khong thanh cong cling nhu mot s6 nha toan hoc thai co vén to
thai do rat ngap ngirng doi véi sé vo ty. mai vao thé ky X1X, na toan hoc Nga
G. Cantor (1845-1918) mai nghién ctru cac dai lugng vO ty va “tinh lién tuc”,
khai niém giai thich céi vé lién tuc cta doan thing duoc tao nén bai vo han
cac diém phan biét, mdi diém biéu thi mot s6. Chinh khi d6 da xuat hién nhiéu
nghich 1y dat lai van dé vé cac khai niém truc giac.Cantor y thic duoc su doi
dau véi luong tri truyén théng, da phai tién hanh mot cudc dau tranh nhiéu
nam dé thuyét phuc nhitng ngudi cing thoi véi minh. Khi 6ng mat vao
6/1/1918, su nghiép cua dng trd nén phd cap rong.

13. Pinh ly Thalés (thé ky V1I-VI truéc CN)

Truéc Thales, mdi nhin vién do dac hoiac nha hinh hoc déu phai tim
nhitng “ky xao” dé do cac khoang cach, cac bé mit v.v... Nha triét hoc va
toan hoc Hy lap thudc truong phai loni 1a Thales de Milet (thé ky VII-VI) da
c6 ¥ tudng tai tinh do cac chiéu cao nhd ding bong vao lac ma “bong bang

VGi Vat”, nghia 1a vao lic cac tia nang chiéu xuyén mot goc 450. Dé do chiéu
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cao cua Pai Kim ty thap 6ng da cai tién phuong phap ctia minh bang céch su
dung céc tia ning ¢ bat ky lac nao. Va éng da c6 thé ding lai ¢ d6, song toan
bo gié tri céng viéc cua 6ng 1 mudn xuat phat tir thuc nghiém dé xay dung
nén mot ly thuyét: viéc sir dung cac tia sang mat troi da cho phép 6ng nghién
ctru cac duong thang song song va mdi lién hé giira do dai hinh chiéu va do
dai ban dau. Roi 6ng da phat biéu mot ding Iy ma tir 6 duoc goi 1a Pinh Iy
Thales: “Cac duong thang song song chiéu nhirng doan dai ty 18 tir duong
thang nay 1én duong thang khac”. Nhu vay la ong di rat ra hinh hoc tir cudn
s6 ghi chép cac ky thuat bang cach dua vao d6 quan diém suy dién va ching
minh cua toan hoc.

14. Pinh ly Pythagore (thé ky VI trugc CN)

Xuat phat tir cac cong trinh cta Thales vé cac dudng thang song song va
cling voi tinh than chitng minh, Pythagore, nha triét hoc va toan hoc Hy lap &
thé ky VI truéc CN di quan tim dén hinh chiéu vudng goc va di ching minh
duoc dinh 1y mang tén 6ng. Pinh 1y d6 thiét lap dugc méi lién hé giira chiéu
dai cac canh ctia mot tam giac vubng. Moi quan hé d6 da duoc biét dén tur
thoi c¢6 cac nhan vién do dac, song chinh Pythagore 1a ngudi dau tién da
chirng minh dugc no.

15. Tién dé Euclide (thé ky III trudc CN)

Nha toan hoc Hy lap 1a Euclide (thé ky III truéc CN) chu yéu da tong
hop cac cong trinh ctia nguoi di trudc trong tac pham “Nguyén 1y” ong da hé
théng cac kién thirc cua thoi dai minh, ddng thoi ching minh lai toan bo xuat
phét tir nim tién dé duoc coi nhu dung du rang khong dugce chang minh. Tién
dé co ban va quen thudc nhét 13: “Qua mot diém bén ngoai mot duong thang,
chi c6 thé ké mot duong thang song song voi duong thing do6”. Diéu trai
nguoc V6i tién dé nay da duoc Aristote xem xét trong tac pham “Nhitng phép

phan tich khac”, song v&i mot quan diém hoan toan mang tinh chat giao huan.
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Cho dén thé ky XIX, cac nha toan hoc van nghi rang c6 thé ching minh duoc
tién dé& d6. Boi vay ¢ thé ky tha XVIII nhiéu nha toan hoc di uong cong thi
chting minh né bang phan chimg; da xuat hién hai diéu phu dinh kha di: “Ton
tai it nhat mot diém qua d6 khong c6 mot duong thanngr nao song song Vi
duong thang da cho di qua” va “Ton tai it nhat mot diém qua d6 it nhat c6 hai
duong thang song song khic nhau di qua”. Viéc giai thich rd rang hai diéu
nguoc lai d6 da lam nay sing hai loai hinh hoc mé&i & thé ky sau do.
16. Lwong giac (thé ky I11-II truéc CN)

Trong thoi C6 Pai luong gidc di phat trién nhu mot ki thuat phu cua
thién van hoc. vay nén chinh nhitng nha thién van Hy Lap Asistarque de
Samos (thé ky III trudc CN) va Hipparque de Nicée (thé ky II truéc CN) 13
nhitng nha lugng giac hoc tién phong. Nguoi Hy Lap ¢ thanh Alexandria la C.
Ptolémée (khoang 80-160 sau CN) da tap hop tat ca cac tri thac cua thoi d6
trong khao luan goi la “Sach thién van” (Almageste) cua minh.
Chinh nho nguoi Arap ¢ thé ky IX ma luong giac da phat trién thanh mot bo
mon khoa hoc tach riéng hoan toan. Al Khwarizmi (780-850) da 1ap duoc cac
bang s6 sin dau tién, Habasch va al Hasib da 1ap duoc cac bang tang. Sach
thién van hoan thién (Perfectionnement de 1’ Almageste) cua al Battami (877-
925) 1a mot cdng trinh thuc su vé luong giac hién dai, hoan hao hon nhiéu so
voi Sach thién van cia Ptoléemée. Nhitng cong trinh d6 dugc nhitng nha toan
hoc Buc J. Muller (1436-1476) va G. Rhaeticus (1514-1576) sua lai va phat
trién. A. de Moivre (1667-1754) va L. Euler (1707-1783) di gan mdi s phic
tuong rng vai mot tia va mot goc; boi vay cho phép khao sat lugng giac nho
ham phtc; nho thé chinh lugng giac bién thanh mot Iy thuyét dai sé.

17. Mit conic (thé ky III truéc CN)
Cac mit conic da duoc nghién ciu theo nhitng cach rat khac nhau qua

cac thoi dai, chinh diéu d6 cho thay rd hinh hoc da tién trién tir thoi cd dai dén
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thoi chiing ta nhu thé ndo. Trong khao luan cia minh vé céc tiét dién conic,
A. de Perga (khoang 262-130 truéc CN) di nghién ciru nhitng mat cat khac
nhau ctia mot hinh nén. Khi d6 6ng da chirng minh rang c6 thé thu duoc céc
hinh Parabol, Hypecbol va Elip.

Va0 thé ky thir XVII, Descartes d4 thé hién cac mét conic dudi dang cac phuong
trinh va chi ra rang co thé thu duoc cac mét conic tir cac phuong trinh bac hai.

B. Pascal (1623-1662) da tao nén quan niém hién dai bang cach tiép can
mat conic theo quan diém giai tich. O thé ky XX, cac mat conic 1a mot phan
cua ly thuyét tong quat hon vé cac dang toan phuong.

18. Toa dd (thé ky XVII)

Viéc str dung cac sé dé xac dinh mot cach don tinh vi tri ctia mot diém trén
mot bé mat da duoc biét dén tir thoi Archimede (thé ky III truée CN). Nhung
mai téi thé ky XVII thi toa d6 méi duoc st dung mot cach c6 hé thong ddi véi
cac bai toan hinh hoc. Cé truyén thuyét rang nha triét hoc va toan hoc nguoi
Phap R. Descartes (1596-1650) di nay ra y tuong vé toa do khi 6ng nhin thay
mot con ¢on tring bay truéc nhitng 6 Kinh ctra s6 cua minh. Kham pha d6 da
cho phép khao sét cac bai toan hinh hoc theo phuong phap dai s6; roi nhd ¢6 nha
toan hoc Phap P. de Fermat (1601-1665) da bat dau xuat hién hinh hoc giai tich
trong d6 cac phuong trinh va dwong cong co lién quan vaoi nhau.
19. Vecto (1798)

Nha hinh hoc Pan Mach C. Wessel, nam 1798 va J. R. Argand, nam 1806
da viét hai bao céo vé cac sb phirc. Ca hai ngudi déu ¢ y twong khong chi biéu
dién cac s6 phuc thdng qua mot diém A trén mat phang ma con dong nhét ching
Véi vecto goc ¢ O va diém mat A trong mot hé toa do Descartes trén mat phang.
Vay la nay sinh khai niém vecto , nhu vay tim tong cua hai s6 phuc tac 1a dung
tong cua hai vecto 1a nhitng d6i tueong hinh hoc ma di vai chling ton tai cac phép

todn rat gan vai cac phép toan quen thudc trong tap hop céc sb.
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20. Céu truc khong gian cia vec to (1844)

Vao thé ky XIX, khi nghién cau cau tric caa cac tap hop van dung duoc
cac phép toan thi ngudi ta méi rd rang cu trdc cua tap hop céc vecto trong
mit phing cd thé 4p dung dugc cho nhitng tap hop khac, nhu tap hop cac ma
tran chang han. Vay nén trong “Ly thuyét mé rong” ctia minh vao nim 1844,
nha toan hoc btc H. Grassmann (1809-1877) da dinh nghia cac khong gian
vecto ¢ sé chiéu 16n hon ba. Trong khi nghién ctu cac quatecnion, W.
Hamilton (1805-1865) ciing da xay dung nén nhitng hé théng vecto dau tién.
Nhitng dinh nghia da rat c6 ich cho vat ly hoc khi xay dung ly thuyét tuong
dbi trong d6 khong thoi gian duoc xem nhu mot khdng gian vecto bon chiéu.
21. Hinh hoc phi Euclide (thé ky XVI1II)

Vao thé ky XVIII, G. G. Saccheri, J. H. Lambert, Taurinus, Reid va
nhiéu nha toan hoc khac di thir gan cac hé qua logic cho nhirng su pha dinh
tién dé Euclide, nhung ho di khong thuc Sy tin vao chuyén d6 va da khong di
dén nhitng ly thuyét hoan hao. Vao dau thé ky XIX, nhiing ly thuyét dé6 bat
dau hinh thanh va quy vé hai loai hinh hoc khac nhau song déu kha di va c6
thé xem xét cu thé dugc.

22. Hinh hoc Hypecbolic (thé ky XIX)

Nha toan hoc Hungari J. Bolyai (1802-1860) va nha toan hoc Nga N. I.
Lobatchevski (1792-1856) da xay dung nén mét loai hinh hoc trong d6 mat
phang 1a mot bé mat Hypecbolic; dé hinh dung mot bé mit nhu thé, ta c6 thé
so sanh no vai mot mat yén ngua.

23. Hinh hoc Eliptic (thé ky XIX)

Nha vat ly va toan hoc buc C. F. Gauss (1777-1855) da xay dung mot
hinh hoc, trong d6 mit phang dugc xac dinh nhu bé mit mét hinh cau cd ban
kinh v han; c6 thé hinh dung duoc khai niém dé khi so sanh véi mat nudc,

boi vi Trai Pat 1a hinh cau chir khdng phai nhu Euclide di twong. B. Riemann
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(1828-1866), nguoi Puc, 1a hoc trd cua Gauss ¢ Gottingen, di tiép tuc céc
cong trinh cua Gauss va da dé& nghi xét lai hinh hoc ¢ dién cho phép xem
hinh hoc Eliptic nhu mét trudng hop cia mot ly thuyét tong quat hon.

24. DPinh nghia hinh hoc (1872)

Nhitng céng trinh khac nhau ¢ dau thé ky X1X vé cac loai hinh hoc phi
Euclide d3 1am nay sinh nhitng sy ham mé va nhitng cudc but chién rat manh
mé; thuc té chiing di cach mang hoa triét ky vé cac tri thic nhiéu hon 1a ban
than moén hinh hoc.

Bai thé can phai théng nhat va sang tao ra mot ly thuyét rong hon,
trong d6 nhitng thé gigi hinh hoc khac nhau cé thé ciing ton tai. Nha toan hoc
Puc Ch. F. Klein (1849-1925) trong bai phat biéu mé dau Pai hoi Erlangen
(“Chuong trinh Erlangen” ndm 1872) cuia minh da dinh nghia hinh hoc nhu
bo mon nghién cau cac nhom phép bién d6i khién cho mot s ddi twong hinh
hoc nhu duong trung tuyén hodc duong cao tré nén bat bién. Chu y dén ciu
trac cua nhirng nhém do, Ch. F. Klein da gop cac loai hinh hoc vao mét ly
thuyét dai s6. Nhu vay, 1a vao dau thé ky XX khong con “nhitng todn hoc”
nita, ma chi c6 “toan hoc” trong d6 dai s6 va hinh hoc chi 1a mét.
25.Phéng doan bon mau (1976)

Nam 1976, K. Appel, W. Haken va J. Koch & DPai hoc Illisois (M) da
dua ra sy chang minh vé su phong doan bon mau. Phong doan nay khang
dinh rang, toan bd ban d6 dia 1y duoc vé& trén mot mat phang hay mot mit cau,
ma mdi 16p chiém riéng mot khoanh (khdng co thude dia ciing khong co nudc
khéc lot vao gitra), c6 thé duoc td chi bang bon mau sao cho hai nudc khéac
nhau c6 c&c mau khac nhau.

Viéc chimg minh diéu phong doan d6 da duoc thuc hién nho tinh toan
12000 giod trén cac may tinh manh nhat; vay nén dau 6c con ngudi khong thé

kiém chimg dugc nd va né dat ra nhitng cau hoi vé& “tinh toan hoc” cua no.
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Nhat 1a n6 di kich thich cac nghién ctiru vé céc ly thuyét dd thi hién dang
chiém mét vj tri 1on trong giai tich t6 hop.
26. Ngudn goc mét sé thuat ngir va cac dau trong toan hoc(thé ky 111)

Tir dai s6 (algebra) xut phat tir tir al-jabr trong tiéng Arap, c6 nghia 1a
rit gon. No6i chung ngudi ta coi Diophante d’Alexandrie (thé ky I11) giit vai
trd hang dau trong lich st dai s6. Chinh trong tac pham Mudi ba quyén sé hoc
cua Ong, cac nha toan hoc Phap P. de Fermat (1601-1665) va F. Viete (1540-
1603) da tim thay diém xuat phat cho cac cong trinh cua minh. Nhung lai
chinh nho ¢6 F. Viéte ma ta c¢6 duoc mot phat minh dai s6 theo quan niém
hién dai. Chinh 6ng vao nim 1591 d4 sang tao ra ngdbn ngir dai s ngay nay.
Ong di dung céc chir cai dé biéu thi khdng chi cac an ma ca cac lugng bat
dinh va véi céac chit cai do, ong da tao ra cac tir, nghia 13 cac biéu thic dai sd
ma ong van dung cac phep toan vai chang.

27. Dau dai s6 (thé ky XV-XVII)

Han ai ciing rat quen thudc voi nam dau cong (+), trir (-), nhan (x), chia
() va bing (=), nhung ban cO biét n6 ra doi thé nao khéng?
Thoi ¢6 xua, ngudi Hy Lap va An D6 déu coi viéc viét lién hai s6 véi nhau 1a
cong hai sé d6. Bén nay qua cac viét mot "hdn s6" ta c6 thé nhan thay dau vét
cua phuong phap nay.

Cubi thoi trung cd, thuong mai cua Chau Au dan dan phét trién, mot s6
nha budn thuong danh diu “+” trén thung hang dé biéu thi trong luong hoi
thira moét chat, va dau “- biéu thi hoi thiéu mot chit. Thoi ki van hoa phuc
hung, Leonard da Vinci - mot bac thay vé nghé thuat nguoi Italia da dung dau
+ VA - trong mot sb tac pham. Nguoi Ai Cap vao nam 1700 trudc CN da sir
dung c4c dau dai sb, phép cong duge danh dau bang hai cang chan nam cling
chiéu, con phép trir thi bang hai cang chan nim nguoc chiéu. Tréi lai, nguoi

Hy Lap lai chang dung hé ky hiéu nao, mdi 1ap luan lai duoc dién dat toan

S6 héa béi Trung tam Hoc liéu — Dai hoc Thdi Nguyén http://www.lIrc-tnu.edu.vn



www.VNMATH.com

127

bang 10i, chinh cac nha toan hoc vao thé ky XV, XVI va XVII d3 dwa ra cach
tinh toan dung céc dau.

Céc dau (+) va () ciing xuét hién nim 1489 trong mot cudn sach sb hoc cia
Johann Widman, nguoi Buc. Sau d6 nhd sy dé xuéng va nd luc tuyén truyén cua
nha toan hoc Viete ngudi Phap, hai dau (+) va (-) mai bat dau duoc pho cap. Bén
nam 1603 méi dugc dong dao nha toan hoc cong nhan.Con dau (x) va () thi mai
dugc dung hon 300 nam nay. Vao nam 1631, nha toan hoc nguoi Anh Oughtred
William lan dau tién ding ki hiéu x dé biéu thi phép nhan.

Thoi trung ¢, todn hoc A Rép twong d6i phét trién, mot nha toan hoc
I6n tén 1a Al Khwarizmi da dung "3/4" dé biéu thi 3 chia cho 4. Nhiéu nguoi
cho rang ki hiéu phan sé dang dung hién nay la bat ngudn tir dy.

Vay dau bang (=) xuat hién thé nao? Nguoi Babilon va Ai cap da tiing
ding ki hiéu nay biéu thi su bang nhau va dugc ding sém nhat tir thoi trung
co trong cudn sach "Hon d4 mai cua tri tué” cua Robert Recorde, thé nhung
mii dén thé ki 18 dau (=) méi dugc pho cap.

Dau do C. Rudoff, ngudi Pirc, dua ra naim 1526. Cac dau “16n hon™( >)
va “nho hon” (<) déu la ctia ngudi Anh 13 T. Harriot dua ra (1631).

Cubi cung, vao ndm 1637 nha triét hoc Phap R. Descartes da sir dung cac
chir s6 & s6 mii dé biéu thi iy thira va vao nim 1656 J. Vallis da dua ra y
tudng vé cac s6 mi Am.

28. Phuong trinh
Phwong trinh bac nhat va bac hai (nim 1700 truéc CN)

Vao khoang ndam 1700 trudc CN, trong mot tac pham ciia nguoi Ai Cap vé
c4c bai toan cu thé da ¢ nhitng vi du V& giai phuong trinh bac nhat va bac hai. O
Trung Qudc, trong tdc pham “Chin chuong vé nghé thuat tinh toan” (khoang nim
200 truée CN) dd ¢ nhitng vi du Vé giai hé phuong trinh hai an. Lich sir vé cac
phuong trinh bac hai bat ngudn tir nén van minh Babilon tir thién ky II (ndm 1800

S6 héa béi Trung tam Hoc liéu — Dai hoc Thdi Nguyén http://www.lIrc-tnu.edu.vn



www.VNMATH.com

128

trudc CN). Ngudi Babilon di biét cach giai tat ca cac phuong trinh bac hai nhung
khong dién dat trong tap hop s6 thuc. Nguoi Hy Lap ¢ thé ky III trude CN da bién
viéc giai phuong trinh bac hai thanh co s cho toan b hinh hoc cua ho va dé co
thé lam viéc trong tap hop sé thuc, ho di thay thé cac tinh toan ciia nguoi Babilon
bang cac phép dung hinh bang thudc va compa. Tuy nhién, nhitng nha dai s6 Hy
Lap d4 tinh toan trong tap hop sb hitu ty duong, diéu d6 khién cho nhiéu phuong
trinh khéng c6 16i giai. Phai cho t6i thé ky X VI khi xuat hién cac s6 phic mai giai
duoc tat ca cc phuong trinh bac hai

29. Loga (1614)

Archiméde (thé ky II trudc CN) trong cong trinh Nghién ciu vé céac hat
cat (tinh s hat cat can thiét dé lap day vii try), da gan di t6i phat minh ra loga,
N. Chuquet (1445-1500), ngudi Phap, di phat minh ra cap sb cong va cap sb
nhan ciing nhu s6 mii 4m, nhung chinh J. Napier (1550-1617) trong khi tim
Kiém céc phuong phéap tinh toan méi vé sb dd phat minh ra loga vao nim
1614. Hé thong cua 6ng da cho phép thay thé cac phép nhan bang phép cong
va phép chia bang phép trir bang cach sir dung nhitng sé rat nho. Nhung cac
két qua thu dugc da khong lam 6ng théoa man, clng voi ngudi ban 1a H.
Briggs, nguoi Anh, 6ng da phat minh ra loga thap phan.

30. Ham so (thé ky XV11)

G. V. Leibniz (1646-1716) nha triét hoc va toan hoc Puc, da co ¥ tuong
khao sat cac bai toan nhd phép tuong ty; thuc ra ong di quan tim dén nhimg “su
dong dang” cua cac bai toan khac nhau. Bac biét 1a trong nhiing trao doi thu tir
véi J. Bernoulli (xem thém bai dudi ddy), ong da nhan xét rang, mot sé bién sb,
chang han nhu khoang cach va thoi gian, c6 thé c6 lién quan va duoc biéu dién
qua nhau. Viy nén ong di str dung cdc ham dé biéu dién ching dudi dang .
Kham pha d6 da duoc thuc hién trong cac nghién ciru nham tim nhitng phuong

phép tinh toan mai phét trién ¢ thé ky tiép sau dudi cai tén phép tinh vi phan.
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31. Phép tinh vi phan (thé ky XVIII)

J. Bernoulli (1667-1748), giao su toan hoc ¢ Bale, da giai thich va gidi thiéu
cac phuong phép tinh toan ctia Leibniz va phé bién ching & Phép trong nhiing
nam 1691-1692. Bac biét ong da la giao su cua L. Euler (1707-1783), nguoi da
sap xép lai va phat trién cac cong trinh cua nhimg nguoi di trudc ong. Euler da
dua ra 1y thuyét tong quat dau tién vé phép tinh bién phan, lam chinh xac thém
khai niém ham va tap hop tat ca cac két qua trong cac tdc pham Mo dau phép
tinh vi phan (1755) va Mg dau phép tinh tich phan (1768-1770).

boc lap voi Leibniz va Euler, nag Vat ly va toan hoc Anh I. Newton
(1643-1727) da xay dung duogc ly thuyét vé phép tinh cac “fluction” von giai
quyét chinh x&c cing nhiing bai toan d6. Nhu vay, thuc ra phéo tinh vi phan
da xuat hién dong thoi & nhitng cong dong khoa hoc khac nhau. O thé ky
XIX, vai cac cong trinh cua B. Riemann (1826-1866) thi phép tinh tich phén
da phat trién manh.
32. Phép tinh xac suat (1656)

Phép tinh xé&c suat da nay sinh trong viéc nghién ctru cac tro troi may
rui (hasard) bat nguén tir az-zahr trong tiéng Arap nghia 13 “choi suc sic”.
Pascal va Fermat 1a nhitng nguoi dau tién trong cac thu tir trao doi cua minh
d3d mudn “todn hoc hoa” cac tro choi may rai. Nha bac hoc Ha Lan Ch.
Huygens (1629-1695), ngudi di biét dugc vé cac cudc trao doi thu tir d6, da
cong bb vao nim 1656 ban thuyét trinh day du dau tién vé phép tinh xac suat.
Sau d6 J. Bernoulli (1654-1705) da viét mot cong trinh trinh bay mon xéac suat
mot cach sau sic hon nhiéu so vai Huygens. Cudi ciing, nha toan hoc Phép P.
S. de Laplace (1749-1827) da viét mot cong trinh Ién vé viéc ap dung giai tich

toan hoc trong Iy thuyét xac suat va né con mang tinh chat triét hoc nita.
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33. Théng ké (1746)

Chinh G. Achenwall, nha kinh té Dtic, vao ndm 1746 d3 dua ra thuat ngit
thong ké. Thuc ra hoat dong thu nhap cac dit liéu di co6 ngudn gdc tir thoi Co dai
xa xua. Chang han, hoang dé Trung Qudc Yao vao nim 2238 truée CN di to
chic viéc thdng ké cac san pham ndng nghiép. Nam 1853, A. Quetelet, nguoi
Bi, 13 ngudi dau tién da nhan thire duoc rang thong ké co thé duoc xay dung dya
trén phép tinh xac suat.

Viéc xuat hién cac may tinh manh di 1am ndy sinh cdc phuong phap
phan tich dix liéu nhiéu chiéu hién dang rat thinh hanh.
34.Lich sir toan hoc tai Viét Nam

Toan hoc tai Viét Nam trude ddy it duoc chd y phat trién. Trén mot sd
d6 gom thoi ky Phing Nguyén, c6 vé& hinh hoa vin véi nhirg dudng song
song udn khiic déu din, lién tuc; hinh tam giac xép nguoc chiéu nhau, hinh
tam gidc cudn ching to nguoi Viét Nam 3-4 nghin nam trudc day da co
nhitng nhan thac hinh hoc va tu duy chinh xac.

boi Ly, ndm 1077, thi toan dugc dua vao chuong trinh khoa cu.

Thoi nha H6 bat bude chuong trinh thi toan, ap dung rong rai toan hoc
vao kinh té, san xuat: dung toan hoc do lai tong s6 ruong dat toan quéc, lap
thanh s6 sach dién dia tirng 16, phu, chau, huyén.

Vi Hiru: 1437-1530 véi "Lap thanh toan phap™

Luong Thé Vinh: Trang Luong vai "Pai thanh toan phéap"

Sau 1945, mot s6 ngudi di hoc ¢ nudc ngoai, cong thém viéc ma mang
gido duc da nang cao nghién ctru todn hoc cua Viét Nam. Cac truong dai hoc
da m¢ thém céac chuyén khoa toan. Vién Toan hoc Viét Nam thanh lap nam
1969. Hoi Toan hoc Viét Nam, cac tap chi todn hoc chuyén nganh nhu "Toan
hoc va Tudi tré", Acta Mathematica Vietnamica" va "Vietnam Journal of
Mathematics", mot sé dién dan toan hoc online da gitp cho viéc trao doi kién

thirc todn hoc phét trién manh mé.
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